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¶ÚfiÏÔÁÔ˜

∞Á·ËÙ¤ Ì·ıËÙ‹,

∆Ô ‚È‚Ï›Ô Ô˘ ÎÚ·Ù¿˜ ÛÙ· ¯¤ÚÈ· ÛÔ˘ ÂÚÈ¤¯ÂÈ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ ÁÈ· ÙËÓ Î·Ù·ÓfiËÛË

‚·ÛÈÎÒÓ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ Ì¤Û· ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ ÙÔ˘ ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎÔ‡ ÏÔÁÈÛÌÈÎÔ‡

Cabri – geometry II. ªÂ ÙËÓ Ú·ÁÌ·ÙÔÔ›ËÛË ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ ‰Ú·ÛÙËÚÈÔÙ‹ÙˆÓ ı· ÛÔ˘

‰ÔıÂ› Ë Â˘Î·ÈÚ›· Ó· Ì¿ıÂÈ˜ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¤˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ Ì¤Û· ·fi ‰ËÌÈÔ˘ÚÁÈÎfi ÂÈÚ·Ì·ÙÈ-

ÛÌfi Î·È Ó· ·Ó·Ù‡ÍÂÈ˜ ÙËÓ ÎÚÈÙÈÎ‹ ÛÔ˘ ÛÎ¤„Ë Î·Ù·ÛÎÂ˘¿˙ÔÓÙ·˜ ÙË ÁÓÒÛË ÛÔ˘. ∆Ô

ÎÚÈÙ‹ÚÈÔ ÌÂ ÙÔ ÔÔ›Ô ¤¯Ô˘Ó Î·Ù·ÛÎÂ˘·ÛÙÂ› ÔÈ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Â›Ó·È Ó· ÛÔ˘ ‰›ÓÂÙ·È

Ë Â˘Î·ÈÚ›· Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÈ˜ ÙË ÁÓÒÛË ÛÔ˘ Ì¤Û· ·fi ÙÔÓ ÚÔ‚ÏËÌ·ÙÈÛÌfi Î·È ÙË

‰È·Ù‡ˆÛË ÚÔÙ¿ÛÂˆÓ ÁÈ· ÙÔ ÙÈ ÂÛ‡ ıÂˆÚÂ›˜ Èı·Ófi Ó· Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÛÂ Î¿ıÂ ÂÚ›-

ÙˆÛË. ∆Ô ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎfi ÏÔÁÈÛÌÈÎfi Cabri – geometry II ·ÔÙÂÏÂ› È‰·ÓÈÎfi ÂÚÈ‚¿Ï-

ÏÔÓ ÁÈ· ÙËÓ Î·Ù·ÛÎÂ˘‹ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ Ì¤Û· ·fi ÂÈÚ·Ì·ÙÈÛÌfi. ™Â ·˘Ùfi ÙÔ

ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ, Î·È ÌÂ ÙÈ˜ ÚÔÙÂÈÓfiÌÂÓÂ˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜, Ë ÁÓÒÛË Ô˘ ı· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿-

ÛÂÈ˜ ı· Â›Ó·È ÛÙÂÚÂ‹, ‰ÈfiÙÈ ‰Â ÛÔ˘ ·Ú¤¯ÂÙ·È ¤ÙÔÈÌË Ô‡ÙÂ Î·ÏÂ›Û·È Ó· ÙËÓ ·ÔÛÙË-

ı›ÛÂÈ˜. ∂ÈÏ¤ÔÓ, ÙÈ˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ ·˘Ù¤˜ ı· ÙÈ˜ ‰ÈÂÍ¿ÁÂÈ˜ ‰Ô˘ÏÂ‡ÔÓÙ·˜ ÔÌ·‰ÈÎ¿

ÌÂ ¿ÏÏÔ˘˜ Û˘ÌÌ·ıËÙ¤˜ ÛÔ˘ ÛÙÔ ÂÚÁ·ÛÙ‹ÚÈÔ ˘ÔÏÔÁÈÛÙÒÓ ÙÔ˘ Û¯ÔÏÂ›Ô˘ ÛÔ˘. ∏

¯Ú‹ÛË ÙˆÓ ËÏÂÎÙÚÔÓÈÎÒÓ ˘ÔÏÔÁÈÛÙÒÓ ÁÈ· Û¤Ó·, ÂÓ‰Â¯ÔÌ¤Óˆ˜, ‰ÂÓ Â›Ó·È Î¿ÙÈ Í¤ÓÔ

Î·È ÙÔ ÈÔ Èı·Ófi Â›Ó·È fiÙÈ ¤¯ÂÈ˜ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓË ÂÌÂÈÚ›·, Ë ÔÔ›· Î·È ÛÂ Â˘¯·ÚÈÛÙÂ›

ÔÏ‡. ø˜ ÂÎ ÙÔ‡ÙÔ˘, Ë ÂÎÌ¿ıËÛË ÙÔ˘ Ì·ıËÛÈ·ÎÔ‡ ·˘ÙÔ‡ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓÙÔ˜ ·Ó·Ì¤ÓÂÙ·È

fiÙÈ ı· ·Ô‰ÂÈ¯ıÂ› ÁÈ· Û¤Ó· Â‡ÎÔÏË Î·È ÁÚ‹ÁÔÚË.

∏ Ú·ÁÌ·ÙÔÔ›ËÛË ÙˆÓ ‰Ú·ÛÙËÚÈÔÙ‹ÙˆÓ Ô˘ ÂÚÈÏ·Ì‚¿ÓÔÓÙ·È ÛÂ ·˘Ùfi ÙÔ

‚È‚Ï›Ô Ì¤Û· ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ ÙÔ˘ ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎÔ‡ ÏÔÁÈÛÌÈÎÔ‡ Cabri – geometry II ı·

ÛÔ˘ ‰ÒÛÂÈ ÂÓıÔ˘ÛÈ·ÛÌfi ÒÛÙÂ ‰˘Ó·ÌÈÎ¿ Î·È ‰ËÌÈÔ˘ÚÁÈÎ¿ Ó· ÚÔ¯ˆÚ‹ÛÂÈ˜, ÛÂ

Û˘ÓÂÚÁ·Û›· ÌÂ ÙÔ˘˜ Û˘ÌÌ·ıËÙ¤˜ ÛÔ˘ Î·È ÌÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· ÙÔ˘ Î·ıËÁËÙ‹ ÛÔ˘, ÛÙËÓ

ÔÈÎÔ‰fiÌËÛË ‚·ÛÈÎÒÓ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎÒÓ ÂÓÓÔÈÒÓ. ™ÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ ·˘Ùfi ÛÔ‡ ‰›ÓÂÙ·È, Â›-

ÛË˜, Ë Â˘Î·ÈÚ›· Ó· ·ÓÙÈÌÂÙˆ›ÛÂÈ˜ ÙË Ì¿ıËÛË ÙË˜ ÁÂˆÌÂÙÚ›·˜ ˆ˜ ÌÈ· ÂÈÙ˘¯ËÌ¤ÓË

¶ÚfiÏÔÁÔ˜ ñ ™ÂÏ›‰· 5

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ



™ÂÏ›‰· 6 ñ ¶ÚfiÏÔÁÔ˜

ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

ÁÈ· Û¤Ó· ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· Î·È fi¯È ˆ˜ Î¿ÙÈ ‰‡ÛÎÔÏÔ, ÌÔÓfiÙÔÓÔ, ·ÏËÛ›·ÛÙÔ Î·È ¯ˆÚ›˜

ÂÓ‰È·Ê¤ÚÔÓ. ∂Ï›˙ˆ fiÙÈ ı· ÌÔÚ¤ÛÂÈ˜ Ó· ÂÎÌÂÙ·ÏÏÂ˘ÙÂ›˜ ÙÈ˜ Â˘Î·ÈÚ›Â˜ Ô˘ ÛÔ˘

·Ú¤¯ÂÈ Ë ÔÏÔÎÏ‹ÚˆÛË ÙˆÓ ‰Ú·ÛÙËÚÈÔÙ‹ÙˆÓ Ô˘ ·ÎÔÏÔ˘ıÔ‡Ó, ÒÛÙÂ Ó· ·ÓÔ›ÍÂÈ˜

Ó¤Ô˘˜ ‰ÚfiÌÔ˘˜ ÛÙË Ì¿ıËÛ‹ ÛÔ˘.

ºÈÏÈÎ¿ 

ª·Ú›· ∫ÔÚ‰¿ÎË



∂Î·È‰Â˘ÙÈÎ¤˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜
ÁÈ· ÙËÓ ∞’, µ’ Î·È °’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘
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A’ ∆¿ÍË °˘ÌÓ·Û›Ô˘

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 5

∞’ ∆¿ÍË – ∂˘ıÂ›· Î·È Û¯ÂÙÈÎ¤˜ ı¤ÛÂÈ˜ ‰‡Ô Â˘ıÂÈÒÓ ÛÙÔ Â›Â‰Ô
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1· – ∏ Â˘ıÂ›·
ŒÛÙˆ ‰‡Ô ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ ÂÓfi˜ ÂÈ¤‰Ô˘. ∞) ¶fiÛÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ ¿Ú·ÁÂ ÌÔÚÔ‡Ó Ó· Ù·
‰È¤Ú¯ÔÓÙ·È; µ) ¶ÚÔ‚ÏËÌ·ÙÈÛÙÂ›ÙÂ ÁÈ· ÙÔ fiÛÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ Â›Ó·È ‰˘Ó·ÙfiÓ Ó· ÂÚ¿ÛÔ˘Ó
ÌfiÓÔÓ ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞.

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙÔ˘ Ï‹ıÔ˘˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ ÔÈ ÔÔ›Â˜ ‰È¤Ú¯ÔÓÙ·È ‰‡Ô ‹ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô
·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹:
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· Â˘ıÂ›· ÔÚ›˙ÔÓÙ·˜ ‰‡Ô ÛËÌÂ›· ÙË˜ ∞ Î·È µ. OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «™ËÌÂ›Ô», Î¿ÓÙÂ ‰‡Ô ÎÏÈÎ ÛÂ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿

ÛËÌÂ›· ÙË˜ ÔıfiÓË˜ ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∂ÙÈÎ¤Ù·» –ÛÙËÓ ÙÂÏÂ˘Ù·›· ¤Î‰ÔÛË ¯ÚËÛÈÌÔ-

ÔÈÔ‡ÌÂ «OÓÔÌ·Û›·»–, ÏËÎÙÚÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ∞ Î·È µ ÁÈ· Ù· ‰‡Ô ÛËÌÂ›· ·ÓÙ›-
ÛÙÔÈ¯·.

ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∂˘ıÂ›·», Î¿ÓÙÂ ÎÏÈÎ ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞, Î·È ÛÙÔ
ÛËÌÂ›Ô µ.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
∂ÚÒÙËÛË 1: ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ Î·È ¿ÏÏË Â˘ıÂ›· Ë ÔÔ›· Ó· ÂÚÓ¿ ·fi Ù·
ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ Î·È Ó· ÌË Û˘Ì›ÙÂÈ ÔÙÈÎ¿ ÌÂ ÙËÓ Â;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

∂ÚÒÙËÛË 2: ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ÎÚ·ÙÒÓÙ·˜ ÙËÓ ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô µ. ∆È 
·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ; ¶fiÛÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ Â›Ó·È ‰˘Ó·ÙfiÓ Ó· ÂÚ¿ÛÔ˘Ó ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1‚ – ™¯ÂÙÈÎ¤˜ ı¤ÛÂÈ˜ ‰‡Ô Â˘ıÂÈÒÓ ÛÙÔ Â›Â‰Ô
ŒÛÙˆ ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ Â Î·È ˙ ÙÔ˘ ÂÈ¤‰Ô˘. ∞) ¶ÔÈÂ˜ Â›Ó·È ¿Ú·ÁÂ ÔÈ ‰˘Ó·Ù¤˜ Û¯ÂÙÈÎ¤˜
ı¤ÛÂÈ˜ ÙˆÓ ‰‡Ô ·˘ÙÒÓ ÛÙÔ Â›Â‰Ô; µ) ¶Ò˜ ¿Ú·ÁÂ ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÙ·È Ë ÁˆÓ›· ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ
Â Î·È ˙ fiÙ·Ó ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÙ·È Ë ı¤ÛË ÙÔ˘˜ ÛÙÔ Â›Â‰Ô;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ ‰˘Ó·ÙÒÓ ı¤ÛÂˆÓ ‰‡Ô Â˘ıÂÈÒÓ ÛÙÔ Â›Â‰Ô.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ™¯Â‰È¿ÛÙÂ ‰‡Ô ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ ÔÈ ÔÔ›Â˜ ‰È¤Ú¯ÔÓÙ·È Ù· ∞ Î·È µ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÈ˜

Â Î·È ˙ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

O‰ËÁ›Â˜:
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «™ËÌÂ›Ô», Î¿ÓÙÂ ‰‡Ô ÎÏÈÎ ÛÂ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿

ÛËÌÂ›· ÙË˜ ÔıfiÓË˜ ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «OÓÔÌ·Û›·», ÏËÎÙÚÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ∞ Î·È µ ÁÈ· Ù·

‰‡Ô ÛËÌÂ›· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∂˘ıÂ›·», Î¿ÓÙÂ ÎÏÈÎ ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ Î·È ¤Ó·

ÂÈÏ¤ÔÓ ÎÏÈÎ ÛÂ ¿ÏÏÔ ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ ÔıfiÓË˜ ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∂˘ıÂ›·», Î¿ÓÙÂ ÎÏÈÎ ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô µ Î·È ¤Ó·

ÂÈÏ¤ÔÓ ÎÏÈÎ ÛÂ ¿ÏÏÔ ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ ÔıfiÓË˜ ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «OÓÔÌ·Û›·», ÏËÎÙÚÔÏÔÁ‹ÛÙÂ Â Î·È ˙ ÁÈ· ÙÈ˜

‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ªÂÙ·Î›ÓËÛË ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ ˙.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «™ËÌÂ›Ô ÛÂ ÙÔÌ‹» (ÂÈÏ¤ÁÔÓÙ·˜ ÙÈ˜ ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜

Â Î·È ˙ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·).
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «OÓÔÌ·Û›·» Î·È ÏËÎÙÚÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ° ÁÈ· ÙÔ

ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â Î·È ˙.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «°ˆÓ›·», Î¿ÓÙÂ ÎÏÈÎ ÛÙ· ÛËÌÂ›· ∞, ° Î·È µ.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
∂ÚÒÙËÛË 1: ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· ˙ ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ Ó· ÂÚÈÛÙÚ·ÊÂ› Á‡Úˆ ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô
µ. ¶ÔÈÂ˜ Â›Ó·È ÔÈ ‰˘Ó·Ù¤˜ ı¤ÛÂÈ˜ ÙˆÓ ‰‡Ô Â˘ıÂÈÒÓ;

™ÂÏ›‰· 10 ñ A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∂˘ıÂ›· Î·È Û¯ÂÙÈÎ¤˜ ı¤ÛÂÈ˜ ‰‡Ô Â˘ıÂÈÒÓ ÛÙÔ Â›Â‰Ô



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂ÚÒÙËÛË 2: ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙË ÁˆÓ›· ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â Î·È ˙ Î·È ÌÂÏÂÙ‹ÛÙÂ ÙË ÌÂÙ·‚ÔÏ‹
ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ ·˘Ù‹˜ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÌÂÙ·Î›ÓËÛË˜ ÙˆÓ ‰‡Ô Â˘ıÂÈÒÓ ÌÂ ÙÔÓ ÙÚfiÔ
Ô˘ ÂÚÈÁÚ¿ÊÙËÎÂ ÚÔËÁÔ˘Ì¤Óˆ˜. ™˘ÌÏËÚÒÛÙÂ ÙÔÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ›Ó·Î·:

A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∂˘ıÂ›· Î·È Û¯ÂÙÈÎ¤˜ ı¤ÛÂÈ˜ ‰‡Ô Â˘ıÂÈÒÓ ÛÙÔ Â›Â‰Ô ñ ™ÂÏ›‰· 11

OÈ ÁˆÓ›Â˜ ÙˆÓ
Â˘ıÂÈÒÓ

OÈ Â˘ıÂ›Â˜

∂›Ó·È ·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ ∂›Ó·È Î¿ıÂÙÂ˜ ∆¤ÌÓÔÓÙ·È ∆·˘Ù›˙ÔÓÙ·È





¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞’ ∆¿ÍË – ∫¿ıÂÙÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ŒÛÙˆ ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ Â Î·È ˙ ÙÔ˘ ÂÈ¤‰Ô˘ ÔÈ ÔÔ›Â˜ Û¯Â‰È¿˙ÔÓÙ·È ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ Ó· Â›Ó·È
Î¿ıÂÙÂ˜. ∂›Ó·È ‰˘Ó·Ùfi ÔÈ ‰‡Ô ·˘Ù¤˜ Â˘ıÂ›Â˜ Ó· Â›Ó·È Î¿ıÂÙÂ˜ ·ÎfiÌ· Î·È fiÙ·Ó Ë Ì›·
‰ÂÓ Â›Ó·È ÔÚÈ˙fiÓÙÈ· Î·È Ë ¿ÏÏË Î·Ù·ÎfiÚ˘ÊË;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ‰˘Ó·ÙfiÙËÙ·˜ ‰È·Ù‹ÚËÛË˜ ÙË˜ Î·ıÂÙfiÙËÙ·˜ ‰‡Ô Â˘ıÂÈÒÓ Î·Ù¿ ÙËÓ
ÂÚÈÛÙÚÔÊ‹ ÙÔ˘˜ ÛÙÔ Â›Â‰Ô ıÂˆÚÔ‡ÌÂÓˆÓ ˆ˜ Û˘ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜ Â˘ıÂÈÒÓ.

K·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ‰‡Ô ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ Î·È ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â, Ë ÔÔ›· Ù· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ° ¤Íˆ ·fi ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â Î·È ÙËÓ Î¿ıÂÙË Â˘ıÂ›·

·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ° ÚÔ˜ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â. 
ñ OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙË Ó¤· Â˘ıÂ›· ˙. 
ñ OÚ›ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â Î·È ˙ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¢.
ñ ™ËÌÂÈÒÛÙÂ ÙË ÁˆÓ›· ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â Î·È ˙ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙËÓ.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
∂ÚÒÙËÛË 1: ∂ÈÏ¤ÍÙÂ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙË ÁˆÓ›· µ¢°. (ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹
«°ˆÓ›·» Î·È Î¿ÓÙÂ ÎÏÈÎ ÛÙ· ÛËÌÂ›· µ, ¢, ° ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·). ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÂÈÏ¤ÍÙÂ ÙËÓ
Â˘ıÂ›· ˙ ·fi Ù· ÛËÌÂ›· µ ‹ ° Î·È ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ‹ ÂÚÈÛÙÚ¤„ÙÂ ÙË ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘Ô-
ÏÔÁÈÛÙ‹. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ ÁÈ· ÙËÓ Î·ıÂÙfiÙËÙ· ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â Î·È ˙ fiÙ·Ó ·˘Ù¤˜ ÌÂÙ·-
ÎÈÓÔ‡ÓÙ·È ÌÂ ÙË ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ô˘ ÂÚÈÁÚ¿ÊÙËÎÂ ÚÔËÁÔ˘Ì¤Óˆ˜;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂ÚÒÙËÛË 2: ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ÂÈÏ¤ÍÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô µ Î·È ÂÚÈÛÙÚ¤„ÙÂ
ÙËÓ. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ ÁÈ· ÙËÓ Î·ıÂÙfiÙËÙ· ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â Î·È ˙ fiÙ·Ó ·˘Ù¤˜ 
ÌÂÙ·ÎÈÓÔ‡ÓÙ·È ÌÂ ÙË ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ô˘ ÂÚÈÁÚ¿ÊÙËÎÂ ÚÔËÁÔ˘Ì¤Óˆ˜;

A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∫¿ıÂÙÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ ñ ™ÂÏ›‰· 13



ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢È·Ù˘ÒÛÙÂ ÙË ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

™ÂÏ›‰· 14 ñ A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∫¿ıÂÙÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞’ ∆¿ÍË – ¶·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ – ∞fiÛÙ·ÛË ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1·
ŒÛÙˆ ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ Â Î·È ˙ ÙÔ˘ ÂÈ¤‰Ô˘ ÔÈ ÔÔ›Â˜ Û¯Â‰È¿˙ÔÓÙ·È ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ Ó· Â›Ó·È
·Ú¿ÏÏËÏÂ˜. ∂›Ó·È ‰˘Ó·ÙfiÓ Ó· ‰È·ÙËÚÂ›Ù·È Ë ·Ú·ÏÏËÏ›· ÙÔ˘˜ fiÙ·Ó ·˘Ù¤˜ ‰ÂÓ Â›Ó·È
ÔÚÈ˙fiÓÙÈÂ˜, ·ÏÏ¿ ÂÚÈÛÙÚ¤ÊÔÓÙ·È ˆ˜ Û‡ÛÙËÌ· ÛÙÔ Â›Â‰Ô; ∆È Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ¿Ú·ÁÂ ÌÂ
ÙÈ˜ ·ÔÛÙ¿ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ; ∆È Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ¿Ú·ÁÂ ÌÂ ÙÈ˜
·ÔÛÙ¿ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ ·˘ÙÒÓ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÂÚÈÛÙÚÔÊ‹˜ ÙÔ˘˜ ˆ˜
Û˘ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜ ÛÙÔ Â›Â‰Ô ÌÂ ÙÔÓ ÙÚfiÔ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ‰È·Ù‹ÚËÛË˜ ÙË˜ ·Ú·ÏÏËÏ›·˜ Â˘ıÂÈÒÓ, fiÙ·Ó ·˘Ù¤˜ ÂÚÈÛÙÚ¤ÊÔÓÙ·È
ÛÙÔ Â›Â‰Ô ıÂˆÚÔ‡ÌÂÓÂ˜ ˆ˜ Û‡ÛÙËÌ· Â˘ıÂÈÒÓ, Î·È ÙˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜ ·ÔÛÙ¿ÛÂˆÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ™¯Â‰È¿ÛÙÂ ‰‡Ô ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ Î·È ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â, Ô˘ Ù· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È.
ñ ∞fi ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô °, ÙÔ ÔÔ›Ô ‚Ú›ÛÎÂÙ·È ¤Íˆ ·fi ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â, Ê¤ÚÙÂ ÙËÓ

·Ú¿ÏÏËÏË ÚÔ˜ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙË ˙.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
∂ÚÒÙËÛË 1: ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ‹ µ, ÙËÓ ÔÔ›· Î·È ÂÚÈÛÙÚ¤„ÙÂ. ∆È
·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ Û¯ÂÙÈÎ¿ ÌÂ ÙËÓ ·Ú·ÏÏËÏ›· ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÂÚÈ-
ÛÙÚÔÊ‹˜ ÙÔ˘˜ ÛÙÔ Â›Â‰Ô ÙË˜ ÔıfiÓË˜ ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ ÌÂ ÙÔÓ ÙÚfiÔ Ô˘ ÚÔ·Ó·-
Ê¤ÚıËÎÂ; ¢È·Ù˘ÒÛÙÂ Û˘Ì¤Ú·ÛÌ·.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

™˘Ì¤Ú·ÛÌ·

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ¶·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ – ∞fiÛÙ·ÛË ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ ñ ™ÂÏ›‰· 15



∂ÚÒÙËÛË 2: ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙÔ˘Ï¿¯ÈÛÙÔÓ ÙÚ›· ¿ÏÏ· ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿ ÛËÌÂ›· ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· ˙
(¯ÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «™ËÌÂ›Ô ¿Óˆ ÛÂ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ»), Ù· ÔÔ›· Ó· ÔÓÔÌ¿-
ÛÂÙÂ °1, °2 Î·È °3. ∞fi Ù· °1, °2 Î·È °3 Ê¤ÚÙÂ ÙÈ˜ Î·ı¤ÙÔ˘˜ ÛÙËÓ Â, ÙÈ˜ ÔÔ›Â˜ Î·È
ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ „1, „2, „3. OÚ›ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ „1, „2, „3 ÌÂ ÙËÓ Â Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ
Ù· ¢1, ¢2, ¢3 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. OÚ›ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· °1¢1, °2¢2, °3¢3 (ÌÂ ÙËÓ
ÂÈÏÔÁ‹ «∆Ì‹Ì·» Î·È Î¿ÓÙÂ ÎÏÈÎ ÛÙ· ÛËÌÂ›· Ô˘ ÔÚ›˙Ô˘Ó Ù· ¿ÎÚ· ÙÔ˘) ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· °1¢1, °2¢2, °3¢3 (ÌÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∞fiÛÙ·ÛË Î·È
Ì‹ÎÔ˜») ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂ÚÒÙËÛË 3: ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ‹ µ  Î·È ÂÚÈÛÙÚ¤„ÙÂ ÙËÓ. ∆È ·Ú·-
ÙËÚÂ›ÙÂ; °È· Ù· Ì‹ÎË ÙˆÓ °1¢1, °2¢2, °3¢3 ÙÈ ˘fiıÂÛË ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ;

ÀfiıÂÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1‚

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ‰È·Ù‹ÚËÛË˜ ÙË˜ ·fiÛÙ·ÛË˜ ‰‡Ô ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Î·Ù¿ ÙË
‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÂÚÈÛÙÚÔÊ‹˜ ÙÔ˘˜ ÛÙÔ Â›Â‰Ô ıÂˆÚÔ‡ÌÂÓˆÓ ˆ˜ Û˘ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜ Â˘ıÂÈÒÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ‰‡Ô ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ Î·È ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â, Ô˘ Ù· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È. 
ñ º¤ÚÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â1. 
ñ ¶¿ÚÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∫ ¿Óˆ ÛÙËÓ Â1 Î·È ÛÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Ê¤ÚÙÂ ÙËÓ ·Ú¿ÏÏËÏË

ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∫. 
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∆Ì‹Ì·», ÔÚ›ÛÙÂ ÙÔ ÙÌ‹Ì· ∫∞. ÃÚËÛÈÌÔÔÈ-

ÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∞fiÛÙ·ÛË Î·È Ì‹ÎÔ˜», ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ.

™ÂÏ›‰· 16 ñ A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ¶·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ – ∞fiÛÙ·ÛË ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ

ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II



¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô µ Î·È ÂÚÈÛÙÚ¤„ÙÂ ÙË ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈ-
ÛÙ‹. ∆È ·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ Û¯ÂÙÈÎ¿ ÌÂ ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙÔ˘ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜ ∫∞; ¢È·Ù˘-
ÒÛÙÂ ˘fiıÂÛË.

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ





¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞’ ∆¿ÍË – H ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ˜ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜
2 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1
ŒÛÙˆ ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ Î·È Ë ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙfi˜ ÙÔ˘ Â. À¿Ú¯ÂÈ ¿Ú·ÁÂ Î¿ÔÈ·
È‰ÈfiÙËÙ· Ô˘ ¤¯Ô˘Ó fiÏ· Ù· ÛËÌÂ›· ÙË˜ Â;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ‚·ÛÈÎ‹˜ È‰ÈfiÙËÙ·˜ ÙË˜ ÌÂÛÔÎ·ı¤ÙÔ˘ ÂÓfi˜ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «ªÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ˜» Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· Â˘ı‡-

ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ Î·È ÙË ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙfi ÙÔ˘ Â.
ñ ∆ÔÔıÂÙ‹ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∫ ÛÙËÓ Â Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹-

Ì·Ù· ∫∞ Î·È ∫µ. 
ñ ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∫∞ Î·È ∫µ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜

ÙÔ˘˜ ·˘ÙfiÌ·Ù·, ÌÂÙ·ÎÈÓÒÓÙ·˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∫ ¿Óˆ ÛÙËÓ Â.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. ¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ Î·Ù¿ ÙË ÌÂÙ·Î›ÓËÛË ÙÔ˘ ÛËÌÂ›Ô˘ ∫ ¿Óˆ ÛÙËÓ Â.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ¶·Ú·ÙËÚ‹ÛÙÂ Ò˜ ÌÂÙ·‚¿ÏÏÔÓÙ·È Ù· Ì‹ÎË ÙˆÓ ∫∞ Î·È ∫µ ÛÙÔÓ ›Ó·Î· Ô˘
‰ËÌÈÔ˘ÚÁ‹ıËÎÂ.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – H ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ˜ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜ ñ ™ÂÏ›‰· 19



ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

°ÂÓ›ÎÂ˘ÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

1. ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ·Ó·ÁÓˆÚ›ÛÂÙÂ ÌÈ· È‰ÈfiÙËÙ· Ô˘ ¤¯Ô˘Ó Ù· ÛËÌÂ›· ÙË˜ ÌÂÛÔÎ·ı¤ÙÔ˘
ÂÓfi˜ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜; ¢È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘fiıÂÛË.

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô µ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘Ùfi-
Ì·Ù· Ù· Ì‹ÎË ÙˆÓ ∫∞ Î·È ∫µ. ¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙËÓ ·Ï‹ıÂÈ· ÙˆÓ ˘Ôı¤ÛÂˆÓ Ô˘ 
‰È·Ù˘ÒÛ·ÙÂ ÚÔËÁÔ˘Ì¤Óˆ˜. ¶ÚÔ¯ˆÚ‹ÛÙÂ ÛÙË ‰È·Ù‡ˆÛË ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË˜.

°ÂÓ›ÎÂ˘ÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞ÓÙ›ÛÙÚÔÊ·:
∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ Î·È ÙË ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙfi ÙÔ˘ Â. ∆ÔÔıÂÙ‹ÛÙÂ
¤Ó· ÛËÌÂ›Ô § ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Û·˜ ¤Íˆ ·fi ÙËÓ Â Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù·
Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· §∞ Î·È §µ. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·,
ÌÂÙ·ÎÈÓÒÓÙ·˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô § ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
¶fiÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· §∞ Î·È §µ Â›Ó·È ›Û·;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 2 – ¶Úfi‚ÏËÌ·

∆Ú›· ‰¤ÓÙÚ· Â›Ó·È Ê˘ÙÂÌ¤Ó· ÛÂ ¤Ó·Ó Î‹Ô. ™¯Â‰È¿ÛÙÂ Ù· ‰¤ÓÙÚ· ˆ˜ ÛËÌÂ›· ÛÙËÓ
ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù· ∞, µ, °. £¤ÏÔ˘ÌÂ Ó· Ù· ÔÙ›ÛÔ˘ÌÂ ÌÂ ¤Ó·
„ÂÎ·ÛÙÈÎfi ÌË¯¿ÓËÌ· ÒÛÙÂ Ó· ÔÙ›˙ÔÓÙ·È fiÏ· ÌÂ ÙËÓ ›‰È· ÔÛfiÙËÙ· ÓÂÚÔ‡.

1. ™Â ÔÈÔ ÛËÌÂ›Ô Ú¤ÂÈ Ó· ÙÔÔıÂÙ‹ÛÔ˘ÌÂ ÙÔ ÌË¯¿ÓËÌ·; ∞ÈÙÈÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ÙËÓ 
·¿ÓÙËÛ‹ Û·˜.

∞¿ÓÙËÛË
∆Ô ÌË¯¿ÓËÌ· Ú¤ÂÈ Ó· ÙÔÔıÂÙËıÂ› ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ...................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ·ÈÙÈÔÏÔÁ‹ÛÂÙÂ ÙËÓ ·¿ÓÙËÛ‹ Û·˜ ÌÂ ‚¿ÛË ÙË ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË Ô˘ ‰È·Ù˘-
ÒÛ·ÙÂ Ì¤Û· ·fi ÙËÓ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓË ÂÌÂÈÚ›· Û·˜;

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 6

∞’ ∆¿ÍË – °ˆÓ›Â˜
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1· – °ˆÓ›Â˜ ÂÊÂÍ‹˜
ŒÛÙˆ ‰‡Ô ÁˆÓ›Â˜ ÂO¯ Î·È ¯OÂ ÔÈ ÔÔ›Â˜ Â›Ó·È ÂÊÂÍ‹˜ Î·È ·Ú·ÏËÚˆÌ·ÙÈÎ¤˜ Î·È
ÔÈ ‰È¯ÔÙfiÌÔÈ ÙÔ˘˜ ‰1 Î·È ‰2. ∆È Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ¿Ú·ÁÂ ÌÂ ÙË ÁˆÓ›· ‰1O‰2;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙÔ˘ Â›‰Ô˘˜ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›˙Ô˘Ó ÔÈ ‰È¯ÔÙfiÌÔÈ ‰‡Ô ÂÊÂÍ‹˜ Î·È
·Ú·ÏËÚˆÌ·ÙÈÎÒÓ ÁˆÓÈÒÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∂˘ıÂ›·» Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· Â˘ıÂ›· Â.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «™ËÌÂ›Ô ÛÂ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ» Î·È ÙÔÔıÂÙ‹ÛÙÂ

¿Óˆ ÛÙËÓ Â ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô O.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∏ÌÈÂ˘ıÂ›·» Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÌÈ· ËÌÈÂ˘ıÂ›·

O¯.
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ÂO¯ Î·È ¯OÂ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÈ˜.
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ÂO¯ Î·È ¯OÂ Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÈ˜ ‰È¯ÔÙfiÌÔ˘˜ ÙÔ˘˜ 

ÙÈ˜ ÔÔ›Â˜ Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ‰1 Î·È ‰2 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙË ÁˆÓ›· ÙˆÓ ‰È¯ÔÙfiÌˆÓ ‰1‰2 Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙËÓ.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
¶ÂÚÈÛÙÚ¤„ÙÂ ÙËÓ ËÌÈÂ˘ıÂ›· O¯ ÛÙÔ Â›Â‰Ô ÙË˜ ÔıfiÓË˜ ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È 
‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ ÙË ÁˆÓ›· ÙˆÓ ‰È¯ÔÙfiÌˆÓ ÙˆÓ ÂÊÂÍ‹˜ ·Ú·ÏËÚˆÌ·ÙÈ-
ÎÒÓ ÁˆÓÈÒÓ. ¢È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘fiıÂÛË.

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1‚ – °ˆÓ›Â˜ Î·Ù·ÎÔÚ˘Ê‹Ó
ŒÛÙˆ ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ Â1 Î·È Â2 ÔÈ ÔÔ›Â˜ Ù¤ÌÓÔÓÙ·È ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô O Î·È ‰1 Ë ‰È¯ÔÙfiÌÔ˜
ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ Â1OÂ2. ¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ·Ó Ë Â˘ıÂ›· ‰1 ¤¯ÂÈ Î¿ÔÈ· ÛËÌ·ÓÙÈÎ‹ È‰ÈfiÙËÙ· ÁÈ·
ÙËÓ Î·Ù·ÎÔÚ˘Ê‹Ó ÁˆÓ›· ÙË˜ Â1OÂ2.

A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – °ˆÓ›Â˜ ñ ™ÂÏ›‰· 23



ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙÔ˘ Â›‰Ô˘˜ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›˙Ô˘Ó ÔÈ ‰È¯ÔÙfiÌÔÈ ‰‡Ô Î·Ù·ÎÔÚ˘Ê‹Ó
ÁˆÓÈÒÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∂˘ıÂ›·» Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ‰‡Ô ÙÂÌÓfiÌÂÓÂ˜

Â˘ıÂ›Â˜ Â1 Î·È Â2.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «™ËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜» Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô

ÙË˜ ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â1 Î·È Â2, ÙÔ ÔÔ›Ô Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ O.
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙË ÁˆÓ›· Â1OÂ2 Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙË ‰È¯ÔÙfiÌÔ ÙË˜, ÙËÓ ÔÔ›· Ó·

ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ‰1. 
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›˙ÂÈ Ë ‰1 ÌÂ ÙËÓ Î·Ù·ÎÔÚ˘Ê‹Ó

ÁˆÓ›· ÙË˜ Â1OÂ2. 
ñ ∏ ‰1 Â›Ó·È ÛËÌ·ÓÙÈÎ‹ Â˘ıÂ›· ÁÈ· ÙËÓ Î·Ù·ÎÔÚ˘Ê‹Ó ÁˆÓ›· ÙË˜ Â1OÂ2;

∞¿ÓÙËÛË
¶ÂÚÈÛÙÚ¤„ÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â1 ÛÙÔ Â›Â‰Ô ÙË˜ ÔıfiÓË˜ ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ
ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ ÙË ‰È¯ÔÙfiÌÔ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ Â1OÂ2. ¢È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘fiıÂÛË.

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

™ÂÏ›‰· 24 ñ A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – °ˆÓ›Â˜



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞’ ∆¿ÍË – ¶·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ ÙÂÌÓfiÌÂÓÂ˜ ˘fi ÙÚ›ÙË˜
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ‰‡Ô ·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ Â1 Î·È Â2 Î·È ÌÈ· ÙÚ›ÙË, ÙËÓ Â, Ë ÔÔ›·
Ó· Ù¤ÌÓÂÈ ÙÈ˜ Â1 Î·È Â2 ÛÙ· ÛËÌÂ›· µ Î·È ∞ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ™Ù· ÛËÌÂ›· ·˘Ù¿ Û¯ËÌ·Ù›˙Ô-
ÓÙ·È ÔÎÙÒ ÁˆÓ›Â˜. ¶ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ¿Ú·ÁÂ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÔÎÙÒ ·˘ÙÒÓ ÁˆÓÈÒÓ;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙÔ˘ Â›‰Ô˘˜ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›˙ÔÓÙ·È ÌÂÙ·Í‡ ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ
Â˘ıÂÈÒÓ ÙÂÌÓfiÌÂÓˆÓ ˘fi ÙÚ›ÙË˜.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ ·Ú¿ÏÏËÏÂ˜, ÙÈ˜

ÔÔ›Â˜ Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ Â1 Î·È Â2. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· ÙÚ›ÙË Â˘ıÂ›· Ô˘ Ó· Ù¤ÌÓÂÈ ÙÈ˜ ·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜, Î·È

ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â. 
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ fiÏÂ˜, Î·È ÙÈ˜ ÔÎÙÒ ÁˆÓ›Â˜, Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›˙ÔÓÙ·È ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ·Ú¿Ï-

ÏËÏˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÈ˜. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÂÈÏ¤ÍÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â, ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙË ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔ-

ÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ÔÎÙÒ ÁˆÓÈÒÓ Ô˘ ÚÔ·Ó·-
Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
¡· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜ ÌÂ ‚¿ÛË Ù· ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ.

ÀfiıÂÛË 1

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ÀfiıÂÛË 2

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ÀfiıÂÛË 3

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

ÀfiıÂÛË 4

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ÀfiıÂÛË 5

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ÀfiıÂÛË 6

..............................................................................................................................................................................................................................................
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..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

™ÂÏ›‰· 26 ñ A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ¶·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ ÙÂÌÓfiÌÂÓÂ˜ ˘fi ÙÚ›ÙË˜



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞’ ∆¿ÍË – °ˆÓ›Â˜ Î·È ÏÂ˘Ú¤˜ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ŒÛÙˆ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ°. ∆È Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ¿Ú·ÁÂ ÌÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÙÔ˘;
À¿Ú¯Ô˘Ó Î¿ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ fiÙ·Ó ·˘Ùfi Â›Ó·È ÈÛfi-
ÏÂ˘ÚÔ ‹ ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜; ¶Ò˜ Û˘Ó‰¤ÔÓÙ·È ·˘Ù¤˜ ÔÈ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
ÛÙÈ˜ ÂÚÈÙÒÛÂÈ˜ ·˘Ù¤˜;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË Û¯¤ÛÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ÁˆÓÈÒÓ Î·È ÌÂÙ·Í‡ ÁˆÓÈÒÓ Î·È ÏÂ˘ÚÒÓ ÂÓfi˜ ÙÚÈ-
ÁÒÓÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È ÂÈÏ¤ÍÙÂ ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ Î·È ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜

ÙÔ˘, ÙÈ˜ ÔÔ›Â˜ Î·È Ó· ÌÂÙÚ‹ÛÂÙÂ Î·È Ó· ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÂÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù·.
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ, Â›ÛË˜, Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ

ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
¡· ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÂÙÂ ÙËÓ ÎÔÚ˘Ê‹ ∞ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÙË
Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ Î·È ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘.

1. ™˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤Ó·, ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙË Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÁˆÓÈÒÓ Î·È ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
fiÙ·Ó:
∞) ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ Â›Ó·È ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜.
µ) ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ Â›Ó·È ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ.

¶ÚÔ¯ˆÚ‹ÛÙÂ ÛÙË ‰È·Ù‡ˆÛË ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ ˘Ôı¤ÛÂˆÓ:

∞) ŸÙ·Ó ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ Â›Ó·È ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜............................................................................................................................

∞ÓÙ›ÛÙÚÔÊ·,

µ) ŸÙ·Ó ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ Â›Ó·È ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ...........................................................................................................................

∞ÓÙ›ÛÙÚÔÊ·, 

2. ªÂ ‚¿ÛË Ù· ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘ ›Ó·Î·, ‰È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘fiıÂÛË ÁÈ· ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ
ÁˆÓÈÒÓ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 7

∞’ ∆¿ÍË – ¶·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌ· Î·È È‰ÈfiÙËÙÂ˜ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌˆÓ
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ŒÛÙˆ ¤Ó· ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ ∞µ°¢. ¶ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ¿Ú·ÁÂ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ
ÌËÎÒÓ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘; ¶ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ¿Ú·ÁÂ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÙÔ˘;
À¿Ú¯Ô˘Ó Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÏÂ˘ÚÒÓ Î·È ÁˆÓÈÒÓ; ∂¿Ó Ê¤ÚÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ ‰È·ÁÒÓÈÔ˘˜ ÙÔ˘
·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ Î·È ÔÚ›ÛÔ˘ÌÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ ÙÔÌ‹˜ ÙÔ˘˜ O, ˘¿Ú¯Ô˘Ó ¿Ú·ÁÂ
Î¿ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ÛÙ· ÔÔ›· ¯ˆÚ›˙ÔÓÙ·È ÔÈ ‰È·ÁÒÓÈÔÈ ·fi ÙÔ
ÛËÌÂ›Ô O; À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ Î·È
ÙˆÓ ÌËÎÒÓ ÙˆÓ ‰È·ÁˆÓ›ˆÓ ÙÔ˘; À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÌËÎÒÓ ÙˆÓ ÏÂ˘-
ÚÒÓ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ Î·È ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ ÙˆÓ ‰È·ÁˆÓ›ˆÓ ÙÔ˘; ¶fiÙÂ ¤Ó· ·Ú·Ï-
ÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ Â›Ó·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ, fiÙÂ ÚfiÌ‚Ô˜ Î·È fiÙÂ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ; ∆È Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù·
‡„Ë ·fi ‰‡Ô ‰È·‰Ô¯ÈÎ¤˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÂÓfi˜ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ÚÔ˜ ÙÈ˜ ·¤Ó·ÓÙÈ ÏÂ˘-
Ú¤˜ ÙÔ˘ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÂÓfi˜ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘, fiˆ˜
Î·È ÙˆÓ ÂÈ‰ÈÎÒÓ ÌÔÚÊÒÓ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌˆÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ‰‡Ô ·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ Â1 Î·È Â2 ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ÂÈÏ¤ÍÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ Â1 Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÌÈ· Ù¤ÌÓÔ˘Û·

ÙˆÓ ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ, ÙËÓ ÔÔ›· Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ Â3. 
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ¤Ó· ¿ÏÏÔ ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ Â1 Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ ·Ú¿ÏÏËÏË ÚÔ˜

ÙËÓ Â3, ÙËÓ ÔÔ›· Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ Â4. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â3 Î·È Â4 ÌÂ ÙÈ˜ Â1 Î·È Â2 Î·È

ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù· ∞, µ, °, ¢ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ°, °¢ Î·È ¢∞

Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù·. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞° Î·È µ¢, Ù· ÔÔ›· ·ÔÙÂÏÔ‡Ó ÙÈ˜

‰È·ÁÒÓÈÔ˘˜ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢. 
ñ OÚ›ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ ∞° Î·È µ¢ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ O. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹-

Ì·Ù· O∞, Oµ, O° Î·È O¢. 
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ∞, µ, °, ¢ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·-

ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ·˘ÙfiÌ·Ù·. 
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ, ÂÈÏ¤ÔÓ, ÙË ÁˆÓ›· ÙˆÓ ‰È·ÁˆÓ›ˆÓ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘

∞µ°¢, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙËÓ ·˘ÙfiÌ·Ù·. 
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ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ‡„Ë ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ·fi ÙËÓ ÎÔÚ˘Ê‹ ∞ ÚÔ˜ ÙËÓ
ÏÂ˘Ú¿ µ° Î·È ·fi ÙËÓ ÎÔÚ˘Ê‹ µ ÚÔ˜ ÙËÓ ÏÂ˘Ú¿ °¢ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù·
∞∂1 Î·È µ∂2, ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
MÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â1 ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·-
Ù· fiÏ· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó ÁÈ· Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÁÈ· ÙÈ˜ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¤˜
ÌÔÚÊ¤˜ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙ· ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿
ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ··ÓÙ‹ÛÂÙÂ ÛÙÈ˜ ÂÍ‹˜ ÂÚˆÙ‹ÛÂÈ˜:

1. ∆È Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù· ÌÂÁ¤ıË ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ∆È Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù· ÌÂÁ¤ıË ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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3. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÙˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ÛÙ· ÔÔ›· Ù¤ÌÓÔÓÙ·È ÔÈ ‰È·ÁÒÓÈÔÈ ÙÔ˘ 
·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

4. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ Î·È ÛÙ· Ì‹ÎË
ÙˆÓ ‰È·ÁˆÓ›ˆÓ ÙÔ˘; ¶fiÙÂ ¤Ó· ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ Â›Ó·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

5. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙ· Ì‹ÎË ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ Î·È
ÛÙË ÁˆÓ›· ÙˆÓ ‰È·ÁˆÓ›ˆÓ ÙÔ˘; ¶fiÙÂ ¤Ó· ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ Â›Ó·È ÚfiÌ‚Ô˜;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

6. ¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ fiÙÂ Ù· ‡„Ë ∞∂1 Î·È µ∂2 ‚Ú›ÛÎÔÓÙ·È ÛÙÔ ÂÛˆÙÂÚÈÎfi ÙÔ˘
·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘, fiÙÂ Û˘Ì›ÙÔ˘Ó ÌÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ Î·È ·Ó Â›Ó·È ‰˘Ó·ÙfiÓ
Ó· ‚Ú›ÛÎÔÓÙ·È ¤Íˆ ·fi ·˘Ùfi.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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∞’ ∆¿ÍË – ∂Ì‚·‰¿
3 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ· Î·È 20 ÏÂÙ¿

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1 – ∂Ì‚·‰fiÓ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ – ÔÚıÔÁÒÓÈÔ˘
¶fiÛ· ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌ· ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· Û¯Â‰È¿ÛÂÙÂ Ù· ÔÔ›· Ó· ¤¯Ô˘Ó ÎÔÈÓ‹ ‚¿ÛË
Î·È ›Û· Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ‡„Ë; À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜;
À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ Î·È ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ÙÔ˘˜; ¶ÔÈÔ
·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ ¿Ú·ÁÂ ¤¯ÂÈ ÙË ÌÈÎÚfiÙÂÚË ÂÚ›ÌÂÙÚÔ;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ‰È·Ù‹ÚËÛË˜ ÙË˜ ÂÈÊ¿ÓÂÈ·˜ ÂÓfi˜ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ Î·Ù¿ ÙË
‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘, fiˆ˜ Î·È ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ Ô˘ ¤¯ÂÈ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ
ÌÂ ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚfi ÙÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È Ì›· Â˘ıÂ›· Â1

Ë ÔÔ›· Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ÙÔ ∞.
ñ ∞fi ÛËÌÂ›Ô ÂÎÙfi˜ ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â1, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2, ·Ú¿ÏÏËÏË ÛÙËÓ Â1.
ñ ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· Ù¤ÌÓÔ˘Û· ÙˆÓ ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â1 Î·È Â2 Î·È

ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â3.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â2 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ µ.
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÂÈÏ¤ÍÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ¿Óˆ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â1 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¢. 
ñ ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ¢ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÌÈ· ·Ú¿ÏÏËÏË Â˘ıÂ›· ÛÙËÓ Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿-

ÛÙÂ ÙËÓ Â4.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â4 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ °. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ°, °¢, ¢∞,

ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ µ°.
ñ ¡· Ê¤ÚÂÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙË ‰.
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â2 Î·È ‰ Î·È ÔÓÔ-

Ì¿ÛÙÂ ÙÔ ∂.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞∂, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÔ

·˘ÙfiÌ·Ù·. 
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «¶ÔÏ‡ÁˆÓÔ», Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ·Ú·ÏÏËÏfi-

ÁÚ·ÌÌÔ ∞µ°¢. ªÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∞fiÛÙ·ÛË Î·È Ì‹ÎÔ˜», ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·-
ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ Î·È ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚfi ÙÔ˘.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â3 ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·-
Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó, ÒÛÙÂ Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜
ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢:
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1) ¶ÔÈ· ·fi Ù· ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘ ∞µ°¢ ·Ú·Ì¤ÓÔ˘Ó ÛÙ·ıÂÚ¿ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜
ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2) ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÙË˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢ ÌÂ ÙÔ ÂÌ‚·-
‰fiÓ ÙÔ˘ Î·È fiÙÂ ¤¯Ô˘ÌÂ ÙË ÌÈÎÚfiÙÂÚË ÂÚ›ÌÂÙÚÔ.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

3) ¶Ò˜ ·ÈÙÈÔÏÔÁÂ›Ù·È Ë ‰È·Ù‹ÚËÛË ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 2 – ∂Ì‚·‰fiÓ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
ŒÛÙˆ ¤Ó· ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ ∞µ°¢ Î·È Ë ‰È·ÁÒÓÈfi˜ ÙÔ˘ ∞°. À¿Ú¯ÂÈ ¿Ú·ÁÂ
Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢ Î·È ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡
ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°; ªÔÚÂ›ÙÂ ÌÂ ‚¿ÛË ·˘Ù‹ ÙË Û¯¤ÛË Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔÓ Ù‡Ô
˘ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘; ¶fiÛ· ÙÚ›ÁˆÓ· ¿Ú·ÁÂ ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· Û¯Â-
‰È¿ÛÂÙÂ Ù· ÔÔ›· Ó· ¤¯Ô˘Ó ÎÔÈÓ‹ ‚¿ÛË Î·È ›Û· Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ‡„Ë; À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ·
Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜; À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ Î·È
ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ÙÔ˘˜; ¶ÔÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ¿Ú·ÁÂ ¤¯ÂÈ ÙË ÌÈÎÚfiÙÂÚË ÂÚ›ÌÂÙÚÔ;
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È ÂÓfi˜ ·Ú·ÏÏËÏfi-
ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÌÂ ÎÔÈÓ‹ ‚¿ÛË Î·È ›Û· ‡„Ë, Ë ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ‰È·Ù‹ÚËÛË˜ ÙË˜ ÂÈÊ¿ÓÂÈ·˜
ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘, fiˆ˜ Î·È ÙË˜ Û¯¤-
ÛË˜ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ Î·È ÙË˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘ ÙÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È Ì›· Â˘ıÂ›· Â1

Ë ÔÔ›· Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ÙÔ ∞. 
ñ ∞fi ÛËÌÂ›Ô ÂÎÙfi˜ ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â1, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2, ·Ú¿ÏÏËÏË

ÛÙËÓ Â1. 
ñ ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· Ù¤ÌÓÔ˘Û· ÙˆÓ ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â1 Î·È Â2 Î·È

ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â3. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â2 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ µ. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ÂÈÏ¤ÍÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ¿Óˆ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â1 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¢. 
ñ ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ¢ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ·Ú¿ÏÏËÏË Â˘ıÂ›· ÛÙËÓ Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â4. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â4 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ °. 
ñ ∫·ÙfiÈÓ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ°, °¢, ¢∞, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ

Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ ¢∞. 
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «¶ÔÏ‡ÁˆÓÔ», Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ·Ú·ÏÏËÏfi-

ÁÚ·ÌÌÔ ∞µ°¢. ªÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∞fiÛÙ·ÛË Î·È Ì‹ÎÔ˜», ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·-
ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ Î·È ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚfi ÙÔ˘.

ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÙÌ‹Ì· ∞° Î·È ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞°¢. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ
·˘ÙfiÌ·Ù· ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ Î·È ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘. 

ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ° ÚÔ˜ ÙËÓ Â1, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙË ˙. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙË˜ ˙ ÌÂ ÙËÓ Â1, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ∑.

∂›ÛË˜, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· °∑, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ Î·È ÈÓ·ÎÔ-
ÔÈ‹ÛÙÂ ÙÔ ·˘ÙfiÌ·Ù·.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â3 ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ Î·Ù¿ ÙË
‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ∞µ°¢:

1. ∆Ë Û¯¤ÛË ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞°¢ ÌÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·Ì-
ÌÔ˘ ∞µ°¢.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

2. ¶ÔÈ· ·fi Ù· ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞°¢ ·Ú·Ì¤ÓÔ˘Ó ÛÙ·ıÂÚ¿ Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ·
ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ ÙÔ˘.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

3. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÙË˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞°¢ ÌÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ Î·È
fiÙÂ ¤¯Ô˘ÌÂ ÙË ÌÈÎÚfiÙÂÚË ÂÚ›ÌÂÙÚÔ.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

4. ¶Ò˜ ·ÈÙÈÔÏÔÁÂ›Ù·È Ë ‰È·Ù‹ÚËÛË ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞°¢.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 3 – ∂Ì‚·‰fiÓ ÙÚ·Â˙›Ô˘
ŒÛÙˆ ¤Ó· ÙÚ·¤˙ÈÔ ∞µ°¢ (∞µ // °¢) Î·È ÙÔ Ì¤ÛÔÓ ª ÙË˜ ÏÂ˘Ú¿˜ ÙÔ˘ °¢. ∫·Ù·-
ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ì›· Â˘ıÂ›· ∞ª Ë ÔÔ›· Ó· Ù¤ÌÓÂÈ ÙËÓ ÚÔ¤ÎÙ·ÛË ÙË˜ µ° ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∂.
À¿Ú¯ÂÈ ¿Ú·ÁÂ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ ∞ª¢ Î·È °ª∂; À¿Ú¯ÂÈ
¿Ú·ÁÂ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ ∞µ°¢ Î·È ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
∞µ∂; ªÔÚÂ›ÙÂ ÌÂ ‚¿ÛË ·˘Ù‹ ÙË Û¯¤ÛË Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔÓ Ù‡Ô ˘ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡
ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ Î·È ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÂÓfi˜
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ÙÔ ÔÔ›Ô ¤¯ÂÈ ‡„Ô˜ ›ÛÔ ÌÂ ·˘Ùfi ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ Î·È ‚¿ÛË ›ÛË ÌÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈ-
ÛÌ· ÙˆÓ ‚¿ÛÂÒÓ ÙÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È Ì›· Â˘ıÂ›· Â1

Ë ÔÔ›· Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ÙÔ ∞. 
ñ ∞fi ÛËÌÂ›Ô µ ÂÎÙfi˜ ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â1, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2, ·Ú¿ÏÏË-

ÏË ÛÙËÓ Â1. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞¢ ¿Óˆ ÛÙËÓ Â1 Î·È ¤Ó· ¿ÏÏÔ Â˘ı‡-

ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· µ° ¿Óˆ ÛÙËÓ Â2. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ Î·È °¢. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Ì¤ÛÔÓ ª ÙÔ˘ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜ ¢° Î·È ÙËÓ Â˘ıÂ›·

Ô˘ ‰È¤Ú¯ÂÙ·È Ù· ÛËÌÂ›· ∞ Î·È ª. 
ñ OÚ›ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙË˜ ÂıÂ›·˜ ·˘Ù‹˜ ÌÂ ÙËÓ Â2 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ∂. 
ñ ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· Ì‹ÎË ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿-

ÙˆÓ ∞¢, ∞ª, ¢ª Î·È ª°, °∂, ∂ª. ∆È ·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ;

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. MÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° Î·È ¢ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ·Ú·ÙË-

Ú‹ÛÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û˘Ì¤-
Ú·ÛÌ· ‚Á¿˙ÂÙÂ ÁÈ· Ù· ÙÚ›ÁˆÓ· ∞ª¢ Î·È °ª∂; ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ·ÈÙÈÔÏÔÁ‹ÛÂÙÂ ÙËÓ
·¿ÓÙËÛ‹ Û·˜;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

2. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÂÌ‚·‰¿ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ∞ª¢ Î·È
°ª∂. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° Î·È ¢ Î·È ·Ú·ÙËÚ‹ÛÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù·
ÂÌ‚·‰¿ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ∞ª¢ Î·È °ª∂.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

3. ¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ∂ Î·È ÙÔ ÙÚ·¤˙ÈÔ ∞µ°¢ (ÂÈÏÔÁ‹ ¶ÔÏ‡Áˆ-
ÓÔ), Ó· ÌÂÙÚ‹ÛÂÙÂ Î·È Ó· ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÂÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÂÌ‚·‰¿ ÙÔ˘˜. ¡· ÌÂÙ·-
ÎÈÓ‹ÛÂÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° Î·È ¢ Î·È Ó· ·Ú·ÙËÚ‹ÛÂÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ ÌÂ Ù· ÂÌ‚·-
‰¿ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ∞µ∂ Î·È ∞µ°¢ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ ÁÈ· ÙË
Û¯¤ÛË ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ·˘ÙÒÓ ÛÂ Û¯¤ÛË ÌÂ ÙÈ˜ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¤˜ ÌÔÚÊ¤˜ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘
∞µ°¢ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

4. ∞fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ Ó· Ê¤ÚÂÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â2, ÙËÓ ÔÔ›· Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ‰,
Î·È Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙË˜ ‰ ÌÂ ÙËÓ Â2, ÙÔ ÔÔ›Ô Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ¢1.
™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ ∞¢1. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ, Â›ÛË˜, Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· µ°
Î·È ¢∞. ªÂ ‚¿ÛË ÙËÓ ¤ˆ˜ ÙÒÚ· ÂÚÁ·Û›· Û·˜, ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔÓ
Ù‡Ô ˘ÔÏÔÁÈÛÌÔ‡ ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

™ÂÏ›‰· 38 ñ A’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∂Ì‚·‰¿



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

5. ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙËÓ ·Ú¿ÛÙ·ÛË ∂=(µ°+¢∞)/2]*∞¢1

Î·È ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙË Û¯¤ÛË ÙË˜ ÌÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ ∞µ°¢∂.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

µ’ ∆¿ÍË °˘ÌÓ·Û›Ô˘

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 3

µ’ ∆¿ÍË – ∆Ô ˘ı·ÁfiÚÂÈÔ ıÂÒÚËÌ·
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° (∞=90Ô) Î·È Ù· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓ· Ô˘
¤¯Ô˘Ó ˆ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÈ˜ ∞µ, ∞° Î·È µ°. À¿Ú¯ÂÈ ¿Ú·ÁÂ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË Ô˘ Ó· Û˘Ó‰¤-
ÂÈ Ù· ÂÌ‚·‰¿ ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ ÙÂÙÚ·ÁÒÓˆÓ; ªÂ ‚¿ÛË ÙËÓ ÂÌÂÈÚ›· Ô˘ ·ÔÎÙ‹Û·ÙÂ, 
ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ÛÎÂÊÙÂ›ÙÂ ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÔÚÂ› Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÌËÎÒÓ ÙˆÓ ÏÂ˘-
ÚÒÓ ÂÓfi˜ ÔÚıÔÁÒÓÈÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÂÓfi˜ ÔÚıÔÁÒÓÈÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.

K·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË Â ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ.
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ° ¿Óˆ ÛÙËÓ Â.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· °µ Î·È ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞°.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ ∞ Î·È ·ÎÙ›Ó· ∞µ. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ ÙÔÌ‹ µ1 ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘ (∞, ∞µ) Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ Î·È ÙË˜

Â˘ıÂ›·˜ Â.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ‰ ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô µ1 ÛÙËÓ Â.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ µ Î·È ·ÎÙ›Ó· µ∞. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ ÙÔÌ‹ µ2 ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘ (µ, µ∞) Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ Î·È ÙË˜

Â˘ıÂ›·˜ ‰.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «¶ÔÏ‡ÁˆÓÔ», Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ

∞µ1µ2µ.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «OÚÈÛÌfi˜ Ì·ÎÚÔÂÓÙÔÏ‹˜», ÔÚ›ÛÙÂ Ì·ÎÚÔÂ-

ÓÙÔÏ‹ ÌÂ ·Ú¯ÈÎ¿ ÛËÌÂ›· Ù· ¿ÎÚ· ÙÔ˘ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜ ∞µ Î·È ÙÂÏÈÎ¿
ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ µ1 Î·È µ2 ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘ ∞µ1µ2µ.

ñ ∞ÔıËÎÂ‡ÛÙÂ ÙË Ì·ÎÚÔÂÓÙÔÏ‹ ÌÂ ÙËÓ ÔÓÔÌ·Û›· «ª·ÎÚÔÂÓÙÔÏ‹ 1».
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙË Ì·ÎÚÔÂÓÙÔÏ‹ 1 ÌÂ ·Ú¯ÈÎ¿ ÛËÌÂ›· ∞°.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∆ÂÏÈÎ¿ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ·», ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù· ÙÂÏÈÎ¿

·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ· ∞1, ∞2 Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ∞∞1∞2°∞.
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙË Ì·ÎÚÔÂÓÙÔÏ‹ 1 ÌÂ ·Ú¯ÈÎ¿ ÛËÌÂ›· µ°.
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∆ÂÏÈÎ¿ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ·», ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù· ÙÂÏÈÎ¿

·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ· ¢1, ¢2 Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Û˘ÌÌÂÙÚÈÎ¿ ÙÔ˘˜ °1, °2 ˆ˜ ÚÔ˜ Ù·
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° Î·È µ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ µ°°2°1µ. ∞ÔÎÚ‡„ÙÂ ÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ Î·È ÙÈ˜

Â˘ıÂ›Â˜ Â Î·È ‰.
ñ ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÂÌ‚·‰¿ ÙˆÓ 3 ÙÂÙÚ·ÁÒÓˆÓ Ô˘

‰ËÌÈÔ˘ÚÁ‹ıËÎ·Ó (∞µ1µ2µ, ∞∞1∞2°, µ°°2°1), Î·ıÒ˜ Î·È ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘
ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°.

ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ∞µ1µ2µ+∞∞1∞2°.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. ªÂÙ·Î›ÓËÛË ÙˆÓ ÎÔÚ˘ÊÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÂ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¤˜ ı¤ÛÂÈ˜ ÙË˜ ÔıfiÓË˜

ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ·˘ÙfiÌ·ÙË ÈÓ·ÎÔÔ›ËÛË ÙˆÓ ÌÂÁÂıÒÓ Ù· ÔÔ›· ÚÔ·ÓaÊ¤Ú-
ıËÎ·Ó.

∂ÚÒÙËÛË: ªÂ ‚¿ÛË ÙËÓ ÂÌÂÈÚ›· Ô˘ ·ÔÎÙ‹Û·ÙÂ, ÙÈ ·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ª¤ÙÚËÛË Î·È ·˘ÙfiÌ·ÙË ÈÓ·ÎÔÔ›ËÛË ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°. ÀÔÏÔ-
ÁÈÛÌfi˜ Î·È ·˘ÙfiÌ·ÙË ÈÓ·ÎÔÔ›ËÛË ÙˆÓ (∞µ)2, (∞°)2, (µ°)2, fiˆ˜ Î·È ÙÔ˘
·ıÚÔ›ÛÌ·ÙÔ˜ (∞µ)2+(∞°)2. ªÂÙ·Î›ÓËÛË ÙˆÓ ÎÔÚ˘ÊÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÂ ‰È·-
ÊÔÚÂÙÈÎ¤˜ ı¤ÛÂÈ˜ ÙË˜ ÔıfiÓË˜ ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ·˘ÙfiÌ·ÙË ÈÓ·ÎÔÔ›ËÛË ÙˆÓ
ÌÂÁÂıÒÓ Ù· ÔÔ›· ÚÔ·ÓaÊ¤ÚıËÎ·Ó.

∂ÚÒÙËÛË: ªÂ ‚¿ÛË ÙËÓ ÂÌÂÈÚ›· Ô˘ ·ÔÎÙ‹Û·ÙÂ, ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ ÌÈ·
˘fiıÂÛË ÁÈ· ÙË Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÂÓfi˜ ÔÚıÔÁÒÓÈÔ˘;

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

µ’ ∆¿ÍË – ™˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÂ˜ ÛÙÔ Â›Â‰Ô
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
™¯Â‰È¿ÛÙÂ ¤Ó· ÔÚıÔÎ·ÓÔÓÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓˆÓ Î·È ¿ÚÙÂ fiÛ· ÛËÌÂ›· ÂÈ-
ı˘ÌÂ›ÙÂ ÛÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ ÙÂÙ·ÚÙËÌfiÚÈÔ Ù· ÔÔ›· Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ∞1, ∞2, ∞3...∞Ó. ™ÙË
Û˘Ó¤¯ÂÈ· Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞1∞2, ∞2∞3, ∞3∞4…∞Ó-1, ∞Ó.
¡· ¿ÚÂÙÂ Ù· Û˘ÌÌÂÙÚÈÎ¿ ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ˘˜ ¿ÍÔÓÂ˜
O¯’, O„ Î·È ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô O. ¡· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙˆÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ 
Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ¢1, ¢2, ¢3...¢Ó µ1, µ2…µÓ, °1, °2, °3... ¶ÔÈÂ˜ Â›Ó·È ÔÈ Û¯¤ÛÂÈ˜ Ô˘ Û˘Ó‰¤-
Ô˘Ó ÙÈ˜ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÂ˜ Î¿ıÂ ÛËÌÂ›Ô˘ ÌÂ Ù· Û˘ÌÌÂÙÚÈÎ¿ ÙÔ˘ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ˘˜ ¿ÍÔÓÂ˜
O¯’, O„ Î·È ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô O;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙˆÓ ÙÈÌÒÓ ÙˆÓ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓˆÓ ÛËÌÂ›Ô˘ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ˘˜
¿ÍÔÓÂ˜ O„ Î·È O¯’ ÔÚıÔÎ·ÓÔÓÈÎÔ‡ Û˘ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜ ·ÍfiÓˆÓ, fiˆ˜ Î·È ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ
ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙÔ˘˜ O.

K·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∂ÌÊ·Ó›ÛÙÂ ÙÔ˘˜ ¿ÍÔÓÂ˜ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹, ‚·ıÌÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ÙÔ˘˜ Î·È

ÂÈÏ¤ÍÙÂ Ï¤ÁÌ· (Â›Ó·È ÙÔ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ô ÌÈÏÈÌÂÙÚ¤ ¯·ÚÙ›).
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÛÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ ÙÂÙ·ÚÙËÌfiÚÈÔ fiÛ· ÛËÌÂ›· ı¤ÏÂÙÂ, .¯., Ù· ∞1,

∞2, ∞3, ∞4, ∞5, ∞6 Î·È ∞7. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î·È Ù· ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· Ô˘ ÂÈı˘ÌÂ›ÙÂ,

fiˆ˜, .¯., Ù· ∞1∞2, ∞2∞3, ∞3∞4, ∞4∞5, ∞5∞6, ∞6∞7.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Û˘ÌÌÂÙÚÈÎ¿ ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ˆ˜ ÚÔ˜

ÙÔÓ ¿ÍÔÓ· O¯’ Î·È O„, ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∞Ó¿ÎÏ·ÛË» Î·È Î¿ÓÔ-
ÓÙ·˜ ÎÏÈÎ ÛÙÔÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ô ¿ÍÔÓ·. ªÂ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «™˘ÌÌÂÙÚ›·», Î·Ù·ÛÎÂ˘¿-
ÛÙÂ Ù· Û˘ÌÌÂÙÚÈÎ¿ ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ, ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ Î¤ÓÙÚÔ ÙˆÓ ·ÍfiÓˆÓ.

ñ OÓÔÌ¿ÛÙÂ Î·È ˘ÔÏÔÁ›ÛÙÂ ÙÈ˜ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÂ˜ ÙˆÓ ÎÔÚ˘ÊÒÓ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ
Ô˘ ÚÔ¤Î˘„·Ó Î·È ÙÔÔıÂÙ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÛÙÔÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ›Ó·Î·.
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™˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÂ˜ ÎÔÚ˘ÊÒÓ Û¯‹Ì·ÙÔ˜

™˘ÌÌ. ˆ˜ ÚÔ˜ O„ ™˘ÌÌ. ˆ˜ ÚÔ˜ O ™˘ÌÌ. ˆ˜ ÚÔ˜ O¯’

∞1= µ1= °1= ¢1=

∞2= µ2= °2= ¢2=

∞3= µ3= °3= ¢3=

∞4= µ4= °4= ¢4=

�



ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

∂ÚÒÙËÛË 1:
¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙË Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓˆÓ ÙˆÓ ·Ú¯ÈÎÒÓ ÛËÌÂ›ˆÓ (Ù· ∞1, ∞2,
∞3, ∞4, ∞5, ∞6 Î·È ∞7) Î·È ÙˆÓ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓˆÓ ÙˆÓ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎÒÓ ÙÔ˘˜ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ˘˜
¿ÍÔÓÂ˜ O¯, O„‘ Î·È ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô O. ªÂ ‚¿ÛË ·˘Ù‹ ÙËÓ ÂÌÂÈÚ›·, ÙÈ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜
ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ;

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 1

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 2

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 3

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∂ÚÒÙËÛË 2:
ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÔÚÈÛÌ¤Ó· ÛËÌÂ›· ÙÔ˘ Û¯‹Ì·Ùfi˜ Û·˜, .¯. ÙÔ ∞1 ‹ ÙÔ ∞2, ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘
˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙË Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓˆÓ ÙˆÓ ¿ÎÚˆÓ ÙÔ˘˜
Î·È ÙˆÓ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓˆÓ ÙˆÓ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎÒÓ ÙÔ˘˜ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ˘˜ ¿ÍÔÓÂ˜ O¯, O„‘ Î·È ˆ˜
ÚÔ˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô O. ∆È ÌÂÙ·‚ÔÏ¤˜ ·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ ÛÙÈ˜ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÂ˜ ÙˆÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ
Û˘ÌÌÂÙÚÈÎÒÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

™ÂÏ›‰· 44 ñ B’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ™˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÂ˜ ÛÙÔ Â›Â‰Ô

™˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓÂ˜ ÎÔÚ˘ÊÒÓ Û¯‹Ì·ÙÔ˜

™˘ÌÌ. ˆ˜ ÚÔ˜ O„ ™˘ÌÌ. ˆ˜ ÚÔ˜ O ™˘ÌÌ. ˆ˜ ÚÔ˜ O¯’

∞5= µ5= °5= ¢5=

∞6= µ6= °6= ¢6=

∞7= µ7= °7= ¢7=



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 4

µ’ ∆¿ÍË – ∏Ì›ÙÔÓÔ, Û˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ Î·È ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË ÔÍÂ›·˜ ÁˆÓ›·˜
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ŒÛÙˆ ¤Ó· ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° (∞=90Ô) Î·È ° Ë Ì›· ·fi ÙÈ˜ ÔÍÂ›Â˜ ÁˆÓ›Â˜ ÙÔ˘.
¶ÔÈ· Û¯¤ÛË ¿Ú·ÁÂ ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ ° Î·È ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜
ÙˆÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ ÙË˜ (ËÌ, Û˘Ó, ÂÊ); ¶ÔÈÔÈ Â›Ó·È ÔÈ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÔ›
·ÚÈıÌÔ› ‚·ÛÈÎÒÓ ÁˆÓÈÒÓ fiˆ˜ 30Ô, 45Ô Î·È 60Ô;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÌÈ·˜ ÔÍÂ›·˜ ÁˆÓ›·˜ Î·È ÙË˜ ÌÂÙ·-
‚ÔÏ‹˜ ÙˆÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ ÙË˜ (ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› ÁˆÓ›·˜ 30o, 45o

Î·È 60o ÌÔÈÚÒÓ).

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ O Î·È ·ÎÙ›Ó· Oª. 
ñ ∂ÈÏ¤ÍÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô µ ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘

µ ˆ˜ ÚÔ˜ O, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ °.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ (O, Oª) Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙË

ÁˆÓ›· µ∞° ÚÔÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ Ó· ‰È·ÈÛÙÒÛÂÙÂ ÙÔ Â›‰Ô˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°.
ñ ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ° Î·È ∞° Î·È ÙË ÁˆÓ›· ° Î·È ÈÓ·-

ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· Ì‹ÎË ÙÔ˘˜.
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ˘˜ ÏfiÁÔ˘˜ ∞µ/µ°, ∞°/µ° Î·È ∞µ/∞°, ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù·

ËÌ°, Û˘Ó° Î·È ÂÊ° ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜ ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘˜. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙËÓ ÂÚÈÊ¤ÚÂÈ· ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘ (O, Oª) Î·È ÈÓ·-

ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.
ñ ∏ ÌÂÙ·Î›ÓËÛË Â›Ó·È Î·Ïfi Ó· Á›ÓÂÈ ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙË˜ ÏÂ˘Ú¿˜ ∞µ Ó·

·˘Í¿ÓÂÙ·È ÛÙÈ˜ ÚÒÙÂ˜ 5-6 ÌÔÚÊ¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÂÓÒ ı· ÌÂÈÒÓÂÙ·È
ÛÙÈ˜ ÂfiÌÂÓÂ˜.

ñ ∂ÈÏ¤ÔÓ, ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÎÔÚ˘Ê‹ ∞ ÒÛÙÂ Ë ÁˆÓ›· ° ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° Ó·
¿ÚÂÈ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ 30o, 45o Î·È 60o ÌÔ›ÚÂ˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ Ò˜ Û˘Ó‰¤ÂÙ·È Ë ÌÂÙ·‚ÔÏ‹ ·) ÙÔ˘ Ì‹ÎÔ˘˜ ÙË˜ ÏÂ˘Ú¿˜ ∞µ ÌÂ ÙË ÌÂÙ·-
‚ÔÏ‹ ÙÔ˘ ËÌÈÙfiÓÔ˘, ÙÔ˘ Û˘ÓËÌÈÙfiÓÔ˘ Î·È ÙË˜ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË˜ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ °, ‚) ÙÔ˘
Ì‹ÎÔ˘˜ ÙË˜ ÏÂ˘Ú¿˜ ∞° ÌÂ ÙË ÌÂÙ·‚ÔÏ‹ ÙÔ˘ ËÌÈÙfiÓÔ˘, ÙÔ˘ Û˘ÓËÌÈÙfiÓÔ˘ Î·È ÙË˜ ÂÊ·-
ÙÔÌ¤ÓË˜ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ °, Á) ÙË˜ ÔÍÂ›·˜ ÁˆÓ›·˜ ° ÌÂ ÙË ÌÂÙ·‚ÔÏ‹ ÙÔ˘ ËÌÈÙfiÓÔ˘, ÙÔ˘
Û˘ÓËÌÈÙfiÓÔ˘ Î·È ÙË˜ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË˜ ÙË˜. ¢È·Ù˘ÒÛÙÂ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜:

B’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∏Ì›ÙÔÓÔ, Û˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ Î·È ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË ÔÍÂ›·˜ ÁˆÓ›·˜ ñ ™ÂÏ›‰· 45



ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

¢È·Ù‡ˆÛË ˘Ôı¤ÛÂˆÓ ·’ Ì¤ÚÔ˘˜

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 1 ........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 2 ........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 3.........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢È·Ù‡ˆÛË ˘Ôı¤ÛÂˆÓ ‚’ Ì¤ÚÔ˘˜

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 1 ........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 2.........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 3 ........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢È·Ù‡ˆÛË ˘Ôı¤ÛÂˆÓ Á’ Ì¤ÚÔ˘˜

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 1 ........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 2 ........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

™ÂÏ›‰· 46 ñ B’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∏Ì›ÙÔÓÔ, Û˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ Î·È ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË ÔÍÂ›·˜ ÁˆÓ›·˜



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜ 3 ........................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

‰) ¶ÔÈÂ˜ Â›Ó·È ÔÈ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ Ô˘ ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ÛÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜
ÙˆÓ 30Ô, 45Ô Î·È 60Ô ÌÔÈÚÒÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 7
µ’ ∆¿ÍË – ™˘ÌÌÂÙÚ›· ˆ˜ ÚÔ˜ ¿ÍÔÓ·
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
∞) ¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ∞’µ’°’ ˆ˜ ÚÔ˜
¿ÍÔÓ· Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜ Â1. ¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÔÈ· Û¯¤ÛË ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ‰‡Ô ·˘ÙÒÓ
ÙÚÈÁÒÓˆÓ.

µ) ¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ˆ˜ ÚÔ˜ ¤Ó· Ó¤Ô ¿ÍÔÓ·
Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜ Â2, ÙÔ ÔÔ›Ô Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ ∞’’µ’’°’’. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË ¿Ú·ÁÂ ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·-
Í‡ ÙˆÓ ÙÚÈÒÓ ·˘ÙÒÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÂÓfi˜ Û¯‹Ì·ÙÔ˜ Î·È ÙÔ˘ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎÔ‡ ÙÔ˘ ˆ˜ ÚÔ˜ ¿ÍÔÓ·
Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜. ∂ÈÏ¤ÔÓ, Ë ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÂÓfi˜ Û¯‹Ì·ÙÔ˜ Î·È ÙÔ˘ Û˘ÌÌÂÙÚÈ-
ÎÔ‡ ÙÔ˘ ‡ÛÙÂÚ· ·fi ·ÏÏËÏÔ˘¯›· Û˘ÌÌÂÙÚÈÒÓ ˆ˜ ÚÔ˜ ¿ÍÔÓ·.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ˆ˜ ÚÔ˜ ¤Ó·Ó ¿ÍÔÓ·

Â1 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ∞’ µ’ °’. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙˆÓ ‰‡Ô

·˘ÙÒÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â1 ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ Ó· ‚Ú›ÛÎÂÙ·È

ÛÙÔ ÂÛˆÙÂÚÈÎfi ‹ ÛÙÔ ÂÍˆÙÂÚÈÎfi ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ‹ Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È Ì›· ÎÔÚ˘Ê‹
ÙÔ˘. ¶ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û˘ÌÂÚ·›-
ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

B’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ™˘ÌÌÂÙÚ›· ˆ˜ ÚÔ˜ ¿ÍÔÓ· ñ ™ÂÏ›‰· 49



ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

2. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ AB° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹. ∆È
Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

3. ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ˆ˜ ÚÔ˜ ¤Ó· Ó¤Ô ¿ÍÔÓ· Â2 Î·È
ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ∞’’ µ’’ °’’. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘.
ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹. ¶ÈÓ·-
ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢) ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞’µ’°’ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔÓ ¿ÍÔÓ· Â2, ÙÔ
ÔÔ›Ô ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ¢∂∑, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ˘˜ ¿ÍÔÓÂ˜
ÂÎ ÂÚÈÙÚÔ‹˜ ‹ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ Ùo˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°. ∆È ·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

µ’ ∆¿ÍË – ™˘ÌÌÂÙÚ›· ˆ˜ ÚÔ˜ ÛËÌÂ›Ô Î·È ˆ˜ ÚÔ˜ ¿ÍÔÓ·
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ∞’ µ’ °’ ˆ˜ ÚÔ˜
ÛËÌÂ›Ô O. ¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÔÈ· Û¯¤ÛË ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ‰‡Ô ·˘ÙÒÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ.

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÂÓfi˜ Û¯‹Ì·ÙÔ˜ Î·È ÙÔ˘ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎÔ‡ ÙÔ˘ ‡ÛÙÂÚ· ·fi
·ÏÏËÏÔ˘¯›· Û˘ÌÌÂÙÚÈÒÓ ˆ˜ ÚÔ˜ ÛËÌÂ›· Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô O ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔ-

ÁÈÛÙ‹.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ∞µ° ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô O Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ

ÙÔ ∞’ µ’ °’.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙˆÓ ‰‡Ô

ÙÚÈÁÒÓˆÓ.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô O ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ ÙÔ O Ó· ‚Ú›ÛÎÂ-

Ù·È ÛÙÔ ÂÛˆÙÂÚÈÎfi ‹ ÛÙÔ ÂÍˆÙÂÚÈÎfi ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ‹ Ó· Û˘Ì¤ÛÂÈ ÌÂ Ì›·
ÎÔÚ˘Ê‹ ÙÔ˘. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È
ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................

3. ¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô O’ Î·È Ó· ¿ÚÂÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi (ÂÈÏÔÁ‹ ∞Ó¿-
ÎÏ·ÛË) ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ˆ˜ ÚÔ˜ Î¤ÓÙÚÔ Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜ O’, ÙÔ ÔÔ›Ô Ó· ÔÓÔÌ¿-
ÛÂÙÂ ∞’’µ’’°’’. ¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ, Ó· ÌÂÙÚ‹ÛÂÙÂ Î·È Ó· ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÂÙÂ ·˘Ùfi-
Ì·Ù· ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘. ¡· ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÂÙÂ ÙÔ Î¤ÓÙÚÔ Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜ O’ Î·È ÙÈ˜ ÎÔÚ˘-
Ê¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È Ó· ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÂÙÂ ·˘Ùfi-
Ì·Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1‚
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II.
¶ÔÈ· Û¯¤ÛË ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ‹ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Ô˘ Î·Ù·-
ÛÎÂ˘¿ÛÙËÎÂ; ¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ Î·Ù¿ fiÛÔÓ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ¿ÍÔÓÂ˜ Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜ ÛÙÔ ÈÛfiÏÂ˘-
ÚÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È, ÛÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË Ô˘ ˘¿Ú¯Ô˘Ó, ÚÔÛ·ı‹ÛÙÂ Ó· ÙÔ˘˜ ÚÔÛ-
‰ÈÔÚ›ÛÂÙÂ.

™Ùfi¯Ô˜ 
∏ Î·Ù·ÛÎÂ˘‹ ÂÓfi˜ ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ÌÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· ÙˆÓ ÂÚÁ·ÏÂ›ˆÓ Ô˘ ¯ÚËÛÈ-
ÌÂ‡Ô˘Ó ÛÙËÓ Î·Ù·ÛÎÂ˘‹ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎÒÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry
ππ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ µ Î·È ∞ÎÙ›Ó· µ°, fiˆ˜ Â›ÛË˜ Î‡ÎÏÔ ÌÂ

Î¤ÓÙÚÔ ° Î·È ·ÎÙ›Ó· °µ. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ÙË˜ ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ ‰‡Ô ·˘ÙÒÓ Î‡ÎÏˆÓ. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ Î·È ∞°. 
ñ ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ° Î·È ∞°, fiˆ˜ Î·È ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ∞,

µ Î·È °.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· µ Î·È ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹, ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ

·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó Î·È ‰È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘fiıÂÛË ÁÈ· ÙÔ
Â›‰Ô˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Ô˘ Û¯ËÌ·Ù›ÛÙËÎÂ.
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

2. AÔÎÚ‡„ÙÂ ÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ ÚÔËÁÔ˘Ì¤Óˆ˜. ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ
Ì›· Â˘ıÂ›· Â Ë ÔÔ›· Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ÙËÓ ÎÔÚ˘Ê‹ °. ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ
ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ Ù‹˜ Â ÌÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ, ÙÔ ÔÔ›Ô ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ª. ∫·Ù·-
ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞ª Î·È ªµ. ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ
ÙÚ›ÁˆÓÔ µª° Î·È ¿ÚÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ª¢° (ÂÈÏÔÁ‹ ∞Ó¿ÎÏ·ÛË) ˆ˜ ÚÔ˜
ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· µª, ª¢, µ° Î·È ¢° Î·È 
ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· Ì‹ÎË ÙÔ˘˜. ∫·ÙfiÈÓ, ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ÛÙËÓ
ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤Ú-
ıËÎ·Ó. ¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ fiÙÂ Ë Â˘ıÂ›· Â ·ÔÙÂÏÂ› ¿ÍÔÓ· Û˘ÌÌÂÙÚ›·˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
∞µ°, ‰ËÏ·‰‹ ÁÈ· ÔÈ· ı¤ÛË Ù‹˜ Â ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ µª° Û˘Ì›ÙÂÈ ÌÂ
ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ª∞°.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 8

µ’ ∆¿ÍË – ™¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ Â›ÎÂÓÙÚË˜ Î·È ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓË˜ ÁˆÓ›·˜
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 
ÃÚfiÓÔ˜: 30 ÏÂÙ¿

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó·Ó Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ ∞ Î·È ·ÎÙ›Ó· ∞µ. ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Ó· Î·Ù·-
ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙËÓ Â›ÎÂÓÙÚË ÁˆÓ›· ¢1∞¢2 Î·È ÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓË ÁˆÓ›·
¢1¢3¢2. À¿Ú¯ÂÈ ¿Ú·ÁÂ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ·˘ÙÒÓ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ Û¯¤ÛË˜ ÌÂÙ·Í‡ Â›ÎÂÓÙÚË˜ Î·È ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓË˜ ÁˆÓ›·˜, ÔÈ ÔÔ›Â˜
ÛÂ ›ÛÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ ‚·›ÓÔ˘Ó ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÛÂ ›Û· ÙfiÍ·.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ Î·È ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ Î¤ÓÙÚÔ˘ ∞ Î·È ·ÎÙ›Ó·˜

∞µ. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÚ›· ÛËÌÂ›· ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ (∞, ∞µ) Î·È ÔÓÔ-

Ì¿ÛÙÂ Ù· ¢1, ¢2 Î·È ¢3. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ¢1∞, ¢2∞, ¢3¢1 Î·È ¢3¢2. 
ñ ªÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ¢1¢3¢2 Î·È ¢1∞¢2 Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜

ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘˜.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ¢2 ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ (∞, ∞µ) Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜
ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È ·Ú·ÙËÚÂ›ÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ··ÓÙ‹ÛÂÙÂ ÛÙÈ˜ ÂÍ‹˜ ÂÚˆÙ‹ÛÂÈ˜:

1. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ ÁÈ· ÙË Û¯¤ÛË Â›ÎÂÓÙÚË˜ Î·È ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓË˜ ÁˆÓ›·˜ ÛÂ ›Û· ÙfiÍ·;
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ ÛËÌÂ›Ô˘ µ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ Î¤ÓÙÚÔ ∞ ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘
Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¢’. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢1 Î·È ¢2 ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ (∞, ∞µ)
ÒÛÙÂ Ó· Û˘Ì›ÙÔ˘Ó ÌÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢’ Î·È µ’ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· Î·È Ë ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓË
ÁˆÓ›· ¢1¢3¢2 Ó· ‚·›ÓÂÈ ÛÂ ‰È¿ÌÂÙÚÔ. ¶ÔÈÔ Â›Ó·È ÙÔ Ì¤ÁÂıÔ˜ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ ·˘Ù‹˜ Î·È
ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÙË˜ ÌÂ ÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë Â›ÎÂÓÙÚË ÁˆÓ›·;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

™ÂÏ›‰· 56 ñ B’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ™¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ Â›ÎÂÓÙÚË˜ Î·È ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓË˜ ÁˆÓ›·˜



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

µ’ ∆¿ÍË – ∫·ÓÔÓÈÎ¿ ÔÏ‡ÁˆÓ· – ª‹ÎÔ˜ Î·È ÂÌ‚·‰fiÓ Î‡ÎÏÔ˘
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó·Ó Î‡ÎÏÔ Î¤ÓÙÚÔ˘ O Î·È ·ÎÙ›Ó·˜ O∞1. ™ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ·˘Ùfi
ÂÁÁÚ¿„ÙÂ ¤Ó· Î·ÓÔÓÈÎfi ÔÎÙ¿ÁˆÓÔ. ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Ó· ÂÓÒÛÂÙÂ ·Ó¿ ‰‡Ô ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜
ÙÔ˘ ÒÛÙÂ Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘·ÛÙÂ› ¤Ó· ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ÛÙÔÓ ›‰ÈÔ Î‡ÎÏÔ. 
∞) ¶ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ¿Ú·ÁÂ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ, ÙˆÓ ‰‡Ô ÔÏ˘ÁÒÓˆÓ ‹
ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜;
µ) ∞Ó Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÔ˘ÌÂ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎÔ‡˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ ÔÈ· Û¯¤ÛË ¿Ú·ÁÂ ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡
ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ, ÙˆÓ ‰‡Ô Î‡ÎÏˆÓ ‹ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜; ¶Ò˜ ÂÈ‰Ú¿ ¿Ë ÌÂÙ·‚ÔÏ‹ ÙË˜
·ÎÙ›Ó·˜ ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘ ÛÙË ÁˆÓ›· ÙÔ˘ ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ˘ Î·ÓÔÓÈÎÔ‡ ÔÏ‡ÁˆÓÔ˘;
°) ¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÔÚÂ› Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙË˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘ ÂÓfi˜ Î·ÓÔÓÈ-
ÎÔ‡ ÔÏ‡ÁˆÓÔ˘ Î·È ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘. À¿Ú¯ÂÈ Î¿ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙË˜
ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘ ÂÓfi˜ Î·ÓÔÓÈÎÔ‡ ÔÏ‡ÁˆÓÔ˘ Î·È ÙÔ˘ ÂÚÈÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ˘ ÛÂ ·˘Ùfi Î‡ÎÏÔ˘;

™Ùfi¯Ô˜
∏ Î·Ù·ÛÎÂ˘‹ Î·ÓÔÓÈÎÔ‡ ÔÏ‡ÁˆÓÔ˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry ππ Î·È Ë ‰ÈÂ-
ÚÂ‡ÓËÛË Û¯¤ÛÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ‚·ÛÈÎÒÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ Î·ÓÔÓÈÎÒÓ ÔÏ˘ÁÒÓˆÓ ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤-
ÓˆÓ ÛÙÔÓ ›‰ÈÔ Î‡ÎÏÔ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O∞1 Î·È Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ O Î·È ·ÎÙ›Ó· O∞1.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÛËÌÂ›Ô ∞2 ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ (O, O∞1) Î·È ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ

ÙÌ‹Ì· O∞2. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙË ÁˆÓ›· ∞1O∞2.

ŒÛÙˆ fiÙÈ ı¤ÏÔ˘ÌÂ Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· Î·ÓÔÓÈÎfi ÔÎÙ¿ÁˆÓÔ.
ñ ¢È·ÈÚ¤ÛÙÂ ÙË ÁˆÓ›· 360Ô/8=45Ô Î·È ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞2 ÛÙËÓ ÂÚÈÊ¤-

ÚÂÈ· ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘ (O, O∞1), ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ Ë ÁˆÓ›· ∞1O∞2 Ó· Â›Ó·È 45Ô ÌÔÈÚÒÓ. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎfi ÙÔ˘ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜

O∞1 ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O∞2, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ Ó· ÚÔÎ‡„ÂÈ ¤Ó· Ó¤Ô
Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì·. OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ O∞3.

ñ ∂·Ó·Ï¿‚ÂÙÂ ÙË ‰È·‰ÈÎ·Û›· Î·Ù·ÛÎÂ˘‹˜ Û˘ÌÌÂÙÚÈÎÔ‡ ÙÔ˘ O∞Ó-1 Â˘ı‡-
ÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÌ‹Ì·ÙÔ˜ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ ÂÎ¿ÛÙÔÙÂ O∞Ó Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ˘, ÙfiÛÂ˜ ÊÔÚ¤˜
ÒÛÙÂ Ó· ÚÔÎ‡„ÂÈ ÙÔ ˙ËÙÔ‡ÌÂÓÔ Î·ÓÔÓÈÎfi ÔÏ‡ÁˆÓÔ. ™Â ·˘Ù‹ ÙËÓ ÂÚ›Ùˆ-
ÛË ¤ÍÈ ÊÔÚ¤˜.

ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÈ˜ ˘fiÏÔÈÂ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ Î·ÓÔÓÈÎÔ‡ ÔÎÙ¿ÁˆÓÔ˘
(O∞4, O∞5, O∞6, O∞7 Î·È O∞8). 

ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «¶ÔÏ‡ÁˆÓÔ», Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÔÎÙ¿ÁˆÓÔ Î·È
ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ Û˘Ó‰¤ÔÓÙ·˜ ·Ó¿ ‰‡Ô ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ Î·ÓÔÓÈÎÔ‡ ÔÎÙ·ÁÒÓÔ˘.
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÏÂ˘Ú¿, ÙË ÁˆÓ›·, ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ Î·È ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ ÙÔ˘ Î·ÓÔÓÈÎÔ‡ ÔÎÙ·-
ÁÒÓÔ˘ Î·È ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙËÓ ·ÎÙ›Ó· O∞1, ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ Î·È ÙÔ
ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘ (O, O∞1) Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ∞1

¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ Ó· ÌÂÙ·‚ÏËıÂ› Ë ·ÎÙ›Ó· ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· fiÏÂ˜ ÙÈ˜
ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. ∆È Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·ÈÛÙÒÛÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ··ÓÙ‹ÛÂÙÂ ÛÙÈ˜ ÂÍ‹˜ ÂÚˆÙ‹ÛÂÈ˜:

1. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ‰‡Ô Î‡ÎÏˆÓ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

2. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ‰‡Ô Î‡ÎÏˆÓ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

3. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ÙˆÓ ‰‡Ô ÔÏ˘ÁÒÓˆÓ ÛÙÔÓ ›‰ÈÔ Î‡ÎÏÔ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

™ÂÏ›‰· 58 ñ B’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∫·ÓÔÓÈÎ¿ ÔÏ‡ÁˆÓ· – ª‹ÎÔ˜ Î·È ÂÌ‚·‰fiÓ Î‡ÎÏÔ˘



¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

4. ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ ‰‡Ô ÔÏ˘ÁÒÓˆÓ ÛÙÔÓ ›‰ÈÔ Î‡ÎÏÔ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

5. ¶Ò˜ ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÙ·È Ë ÁˆÓ›· ÙÔ˘ ÂÓfi˜ Î·ÓÔÓÈÎÔ‡ ÔÏ˘ÁÒÓÔ˘ ÙÔ ÔÔ›Ô Â›Ó·È ÂÁÁÂ-
ÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ ÛÂ Î‡ÎÏÔ fiÙ·Ó ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÙ·È Ë ·ÎÙ›Ó· ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

6. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ ÂÓfi˜ Î·ÓÔÓÈÎÔ‡ ÔÏ˘ÁÒÓÔ˘ Î·È
ÛÙÔÓ ·ÚÈıÌfi ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ Î·È Ò˜ ·˘Ù‹ Ë ÂÚ›ÌÂÙÚÔ˜ Û˘Ó‰¤ÂÙ·È ÌÂ ÙÔ Ì‹ÎÔ˜
ÙÔ˘ ÂÚÈÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ˘ ÚÔ˜ ·˘Ùfi Î‡ÎÏÔ˘;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

µ’ ∆¿ÍË – ª‹ÎÔ˜ Î·È ÂÌ‚·‰fiÓ Î‡ÎÏÔ˘
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ŒÛÙˆ Î‡ÎÏÔ˜ Î¤ÓÙÚÔ O Î·È ‰È·Ì¤ÙÚÔ˘ µ°. ™ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ·˘Ùfi ÂÁÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ ÔÚıÔÁÒ-
ÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Î·Ù·ÛÎÂ˘¿˙Ô˘ÌÂ ÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ ÌÂ Î¤ÓÙÚ· O1 Î·È O2 Î·È ÙÈ˜
‰È·Ì¤ÙÚÔ˘˜ ∞° Î·È µ° ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ¡· ‰ÈÂÚÂ˘ÓËıÔ‡Ó ÔÈ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÚÈ-
Ì¤ÙÚˆÓ ÙˆÓ ÙÚÈÒÓ Î‡ÎÏˆÓ, fiˆ˜ Î·È ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙÔ˘˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ∂ÈÏ¤ÔÓ, Ó·
‰ÈÂÚÂ˘ÓËıÔ‡Ó ÔÈ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ ÙÚÈÒÓ ËÌÈÎ˘ÎÏ›ˆÓ Ô˘ ÚÔÎ‡-
ÙÔ˘Ó ·fi ÙÔ˘˜ ÙÚÂÈ˜ ·˘ÙÔ‡˜ Î‡ÎÏÔ˘˜.

™Ùfi¯Ô˜
¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ ·ÎÙ›Ó·˜, Ì‹ÎÔ˘˜ Î·È ÂÌ‚·‰Ô‡ Î‡ÎÏˆÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· µ° Î·È ÙÔ Ì¤ÛÔÓ ÙÔ˘ O.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O°, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÔ

·˘ÙfiÌ·Ù·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ O Î·È ·ÎÙ›Ó· O°. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·-

ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ (¶Î1) Î·È ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ (∂Î2).
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÛËÌÂ›Ô ∞ ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ (O, O°) Î·È ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ

ÙÌ‹Ì· ∞°.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙÔ Ì¤ÛÔÓ O1 ÙÔ˘ ∞°. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·-

Ù· ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O1°.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ O1 Î·È ·ÎÙ›Ó· O1°. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·-

ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ (¶Î2) Î·È ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ (∂Î2).
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ Î·È ÙÔ Ì¤ÛÔÓ ÙÔ˘ O2.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O2µ.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ O2 Î·È ·ÎÙ›Ó· O2µ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙËÓ

ÂÚ›ÌÂÙÚÔ Î·È ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘.
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÂÌ‚·‰¿ ÙˆÓ ËÌÈÎ˘ÎÏ›ˆÓ Ù·

ÔÔ›· ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ÛÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ (O, O°), (O1, O1°) Î·È (O2, O2µ).

ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË O°/O1°, (O°/O1°)^2,
¶Î1/¶Î2, ∂Î1/∂Î2.

ñ ∆¤ÏÔ˜, ÌÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô µ ‹ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹
Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ Ô˘ ÂÈÏ¤Í·ÙÂ ÚÔË-
ÁÔ˘Ì¤Óˆ˜ ÁÈ· ÈÓ·ÎÔÔ›ËÛË.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÙË Û¯¤ÛË:
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

∞) ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ÙˆÓ Î‡ÎÏˆÓ (O, O°), (O1, O1°) Î·È ÙˆÓ ·ÎÙ›ÓˆÓ ÙÔ˘˜.
µ) ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ Î‡ÎÏˆÓ (O, O°), (O1, O1°) Î·È ÙˆÓ ·ÎÙ›ÓˆÓ ÙÔ˘˜.
°) ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ ËÌÈÎ˘ÎÏ›ˆÓ Ù· ÔÔ›· ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ÛÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ (O, O°),

(O1, O1°) Î·È (O2, O2µ).

∞¿ÓÙËÛË ∞

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞¿ÓÙËÛË µ

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞¿ÓÙËÛË °

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ:

¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË...

1) ...ÙÔ˘ ÏfiÁÔ˘ ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ÙˆÓ Î‡ÎÏˆÓ (O, O°), (O1, O1°) Î·È ÙÔ˘ ÏfiÁÔ˘ ÙˆÓ
·ÎÙ›ÓˆÓ ÙÔ˘˜.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2) ...ÙÔ˘ ÏfiÁÔ˘ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ Î‡ÎÏˆÓ (O, O°), (O1, O1°) Î·È ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁÒÓÔ˘
ÙÔ˘ ÏfiÁÔ˘ ÙˆÓ ·ÎÙ›ÓˆÓ ÙÔ˘˜.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

3) ...ÙÔ˘ ·ıÚÔ›ÛÌ·ÙÔ˜ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ ËÌÈÎ˘ÎÏ›ˆÓ Ù· ÔÔ›· ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ÛÙÔ˘˜
Î‡ÎÏÔ˘˜ (O1, O1°) Î·È (O2, O2µ) Î·È ÙÔ˘ ÂÌ‚·‰Ô‡ ÙÔ˘ ËÌÈÎ˘ÎÏ›Ô˘ Ô˘ ·ÓÙÈ-
ÛÙÔÈ¯Â› ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ (O, O°).

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

°’ ∆¿ÍË °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 6

°’ ∆¿ÍË – TÚ›ÁˆÓ· Î·È ›Û· ÙÚ›ÁˆÓ·
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° (∞µ=∞°) Î·È ÙÈ˜ ‰È·Ì¤ÛÔ˘˜ ·fi
ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ µ Î·È °, ÙÈ˜ ÔÔ›Â˜ Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ µ∑ Î·È °∂. ∂ÈÏ¤ÔÓ, Ó· Î·Ù·ÛÎÂ˘-
¿ÛÂÙÂ Ù· ‡„Ë ·fi ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ µ Î·È °, Ù· ÔÔ›· Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ µ∫ Î·È ∫§, Î·È ÙÈ˜
‰È¯ÔÙfiÌÔ˘˜ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ µ Î·È °, ÙÈ˜ ÔÔ›Â˜ Ó· ÔÓÔÌ¿ÛÂÙÂ µª Î·È °¡. ¡· ‰ÈÂÚÂ˘-
Ó‹ÛÂÙÂ ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÔÚÂ› Ó· Û˘Ó‰¤Ô˘Ó Ù· ·Ú·¿Óˆ ÌÂÁ¤ıË.

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ÔÈ ‰È¯ÔÙfiÌÔÈ ÙˆÓ ˘„ÒÓ Î·È ÔÈ ‰È¿ÌÂÛÔÈ ÈÛÔ-
ÛÎÂÏÔ‡˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· µ°.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Ì¤ÛÔÓ ÙÔ˘ ¢ ÙÔ˘ µ°.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙË ÌÂÛÔÎ¿ıÂÙÔ ÙÔ˘ µ° Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÛËÌÂ›Ô ∞ ¿Óˆ ÛÙËÓ Â.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ Î·È ∞°.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Ì¤Û· ∑ Î·È ∂ ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ∞° Î·È ∞µ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· µ∑ Î·È °∂, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔ-

ÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞∂, µ∂, ∞∑ Î·È °∑ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÈ˜ Î·ı¤ÙÔ˘˜ ·fi ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ µ Î·È ° ÚÔ˜ ÙÈ˜ ·¤Ó·ÓÙÈ

ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘, ÔÚ›ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù· ∫ Î·È §,
·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· µ∫ Î·È °§, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔ-
ÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·.

ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÈ˜ ‰È¯ÔÙfiÌÔ˘˜ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ µ Î·È °, ÔÚ›ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜
ÙÔ˘˜ ÌÂ ÙÈ˜ ·¤Ó·ÓÙÈ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù· ª Î·È ¡, ·ÓÙ›-
ÛÙÔÈ¯·.

ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· µª Î·È °¡, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Î·È ÈÓ·-
ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ

·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ·Ú·¿Óˆ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

2. ªÂ ‚¿ÛË ÙÔÓ ÂÈÚ·Ì·ÙÈÛÌfi, ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ ÙË ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË;

¢È·Ù‡ˆÛË ÙË˜ ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·:

™ÙÔ ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Û˘ÁÎÚ›ÓÂÙÂ:
∞) ÙÈ˜ ‰È·Ì¤ÛÔ˘˜ ÙÔ˘ µ∑ Î·È °∂, 
µ) Ù· ‡„Ë ÙÔ˘ µ∫ Î·È °§ Î·È 
°) ÙÈ˜ ‰È¯ÔÙfiÌÔ˘˜ ÙÔ˘ µª Î·È °¡.

∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

∞) ...................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

µ) ...................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

°) ...................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

°’ ∆¿ÍË – ÿÛ· ÙÌ‹Ì·Ù· ÌÂÙ·Í‡ ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ – £ÂÒÚËÌ· ÙÔ˘ £·Ï‹
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ŒÛÙˆ ÙÚÂÈ˜ ·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ Â1, Â2 Î·È Â3 ÔÈ ÔÔ›Â˜ Ù¤ÌÓÔÓÙ·È ·fi ˙Â‡ÁÔ˜ Â˘ıÂÈÒÓ
˙1 Î·È ˙2 ÛÙ· ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° Î·È ∞’, µ’ Î·È °’ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ¶ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ¿Ú·ÁÂ
˘¿Ú¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ÛÙ· ÔÔ›· ¯ˆÚ›˙ÔÓÙ·È ÔÈ Â˘ıÂ›Â˜ ˙1 Î·È ˙2 ·fi ÙÈ˜
·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ Â1, Â2 Î·È Â3 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ ÙˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ÛÙ· ÔÔ›· Ù¤ÌÓÔÓÙ·È ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ ˙1 Î·È
˙2 ·fi Ì›· ‰¤ÛÌË ·Ú¿ÏÏËÏˆÓ Â˘ıÂÈÒÓ Â1, Â2 Î·È Â3.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Â˘ıÂ›· Â1 Ë ÔÔ›· Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô O1. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ ·Ú¿ÏÏËÏË ÚÔ˜ ÙËÓ Â1 ·fi ÛËÌÂ›Ô O2 ¤Íˆ

·fi ·˘Ù‹Ó, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â2.
ñ ∂ÈÏ¤ÔÓ, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ ·Ú¿ÏÏËÏË ÚÔ˜ ÙËÓ Â2 ·fi ÛËÌÂ›Ô O3 ¤Íˆ

·fi ·˘Ù‹Ó, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙËÓ Â3. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ‰‡Ô Â˘ıÂ›Â˜ ˙1 Î·È ˙2 ·fi Ù· ÛËÌÂ›· O4 Î·È O5 ·ÓÙ›-

ÛÙÔÈ¯·, ÔÈ ÔÔ›Â˜ Ó· Ù¤ÌÓÔ˘Ó ÙÈ˜ ·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ Â˘ıÂ›Â˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ ÙË˜ ˙1 ÌÂ ÙÈ˜ Â1, Â2 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ Ù· ∞,

µ Î·È ° ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Â›ÛË˜ Ù· ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ ÙË˜ ˙2 ÌÂ ÙÈ˜ Â1, Â2 Î·È Â3 Î·È ÔÓÔÌ¿-

ÛÂÙÂ Ù· ∞’, µ’ Î·È °’, ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ, µ°, ∞° Î·È Ù·

∞’µ’, µ’°’, ∞’°’. 
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÔ˘˜ ÏfiÁÔ˘˜ ∞µ/µ°, ∞’µ’/µ’°’,

∞µ/∞° Î·È ∞’µ’/∞’°’.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ Â˘ıÂ›Â˜Â1, Â2 Î·È Â3 ·fi Ù· ÛËÌÂ›· O1, O2 Î·È O3 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·,

fiˆ˜ Î·È ÙÈ˜ Â˘ıÂ›Â˜ ˙1 Î·È ˙2 ·fi Ù· ÛËÌÂ›· O4 Î·È O5 ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈ-
ÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ÏfiÁˆÓ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó. 
∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ ÙË ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË;

¢È·Ù‡ˆÛË ÙË˜ ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·:

1. ™˘ÁÎÚ›ÓÂÙÂ ÙÔ˘˜ ÏfiÁÔ˘˜ ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ∞µ/µ°, ∞’µ’/µ’°’, fiˆ˜
Î·È ÙÔ˘˜ ÏfiÁÔ˘˜ ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ∞µ/∞° Î·È ∞’µ’/∞’°’.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ŸÙ·Ó Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞µ Î·È µ° Â›Ó·È ›Û·, ÙÈ Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ ÁÈ· Ù· ·ÓÙ›-
ÛÙÔÈ¯· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞’µ’ Î·È µ’°’;

™˘Ì¤Ú·ÛÌ·

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

3. ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ ÙË ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË ÌÂ ‚¿ÛË Ù· ÂÈÚ·Ì·ÙÈÎ¿ ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘
›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ;

¢È·Ù‡ˆÛË ÙË˜ ÁÂÓ›ÎÂ˘ÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

4. ªÔÚÂ›ÙÂ Ó· ÚÔÛ‰ÈÔÚ›ÛÂÙÂ ÙÈ Û˘Ì‚·›ÓÂÈ fiÙ·Ó ÔÈ Â˘ıÂ›Â˜ Â1, Â2 Î·È Â3 Ù¤ÌÓÔÓÙ·È
·fi ÙÈ˜ Â˘ıÂ›Â˜ ˙1 Î·È ˙2 ÛÂ ›Û· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù·;
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

°’ ∆¿ÍË – ŸÌÔÈ· ÔÏ‡ÁˆÓ· Î·È fiÌÔÈ· ÙÚ›ÁˆÓ·
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ŒÛÙˆ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· Ì¤Û· ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ª1, ª2 Î·È ª3. ¶ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜
¿Ú·ÁÂ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙ· ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° Î·È ÛÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ
ª1ª2ª3;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙÔ˘ Â›‰Ô˘˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ÙÔ˘ ÔÔ›Ô˘ ÔÈ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ·ÔÙÂÏÔ‡Ó Ì¤Û· ÙˆÓ
ÏÂ˘ÚÒÓ ÂÓfi˜ Ù˘¯·›Ô˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È, Â›ÛË˜, ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ‚·ÛÈÎÒÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ
ÙˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ ·˘ÙÒÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· Ì¤Û· ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ª1, ª2, ª3.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ª1ª2ª3. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ Î·È ÙÈ˜

ÁˆÓ›Â˜ ÙˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ ∞µ° Î·È ª1ª2ª3. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È

ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1. ¢È·Ù˘ÒÛÙÂ ÔÔÈÂÛ‰‹ÔÙÂ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜ ÌÔÚÂ›ÙÂ ÁÈ· ÙÔ Â›‰Ô˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘

ª1ª2ª3.

ÀfiıÂÛË 1

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

ÀfiıÂÛË 2

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

ÀfiıÂÛË 3

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................



™ÂÏ›‰· 72 ñ °’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ŸÌÔÈ· ÔÏ‡ÁˆÓ· Î·È fiÌÔÈ· ÙÚ›ÁˆÓ·

ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·:

∞) ™˘ÁÎÚ›ÓÂÙÂ ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ÙˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ ª1ª2ª3 Î·È ∞µ° ÌÂ ‚¿ÛË Ù· ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÔ˘
›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ. ªÂ ‚¿ÛË ·˘Ù‹Ó ÙË Û‡ÁÎÚÈÛË, ÙÈ Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ ÁÈ·
ÙÔ Â›‰Ô˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ª1ª2ª3; ∞ÈÙÈÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ÙËÓ ·¿ÓÙËÛ‹ Û·˜.

™˘Ì¤Ú·ÛÌ·

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

µ) ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Û¯¤ÛË ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ ª1ª2ª3 Î·È ∞µ°;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

°) ¶fiÙÂ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ª1ª2ª3 Â›Ó·È ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ Î·È fiÙÂ Â›Ó·È ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘˜ Î·È Ù· ÂÌ‚·‰¿ ÙˆÓ 
ÙÚÈÁÒÓˆÓ ª1ª2ª3 Î·È ∞µ°.

∞) ¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙË Û¯¤ÛË ÙˆÓ ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ ÙˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ ª1ª2ª3 Î·È ∞µ°.
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

µ) ¢ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÙË Û¯¤ÛË ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ ÙÚÈÁÒÓˆÓ ª1ª2ª3 Î·È ∞µ°.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

°’ ∆¿ÍË – EÌ‚·‰¿ ÙˆÓ fiÌÔÈˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ‰‡Ô ÔÌfiÎÂÓÙÚÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ Î·È Ó· ÂÁÁÚ¿„ÂÙÂ ÛÂ Î·ı¤Ó·Ó ·fi
·˘ÙÔ‡˜ ¤Ó· Î·ÓÔÓÈÎfi ÔÏ‡ÁˆÓÔ (.¯. ¤Ó· ÔÎÙ¿ÁˆÓÔ). ¶ÔÈÂ˜ Â›Ó·È ¿Ú·ÁÂ ÔÈ Û¯¤ÛÂÈ˜
ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ‰È·ÊfiÚˆÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙÔ˘˜, fiˆ˜ ÏÂ˘ÚÒÓ, ÂÌ‚·‰ÒÓ, ÂÚÈÌ¤ÙÚˆÓ Î·È
·ÎÙ›ÓˆÓ ÙˆÓ ÂÚÈÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓˆÓ Î‡ÎÏˆÓ;

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË Û¯¤ÛÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ‚·ÛÈÎÒÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ fiÌÔÈˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ÃÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙËÓ ÂÈÏÔÁ‹ «∫·ÓÔÓÈÎfi ÔÏ‡ÁˆÓÔ», Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó·

Î·ÓÔÓÈÎfi ÔÎÙ¿ÁˆÓÔ.
ñ ™Â ¤Ó·Ó ÔÌfiÎÂÓÙÚÔ Î‡ÎÏÔ ÌÂ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ÛÙÔÓ ÔÔ›Ô ÂÁÁÚ¿ÊÙËÎÂ ÙÔ ÚÔË-

ÁÔ‡ÌÂÓÔ ÔÎÙ¿ÁˆÓÔ, ÂÁÁÚ¿„ÙÂ ¤Ó· ·ÎfiÌË ÔÎÙ¿ÁˆÓÔ ÌÂ ÙË ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ô˘
ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ. 

ñ ªÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜, ÙÈ˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘˜ Î·È Ù· ÂÌ‚·‰¿
ÙˆÓ ‰‡Ô ÔÎÙ·ÁÒÓˆÓ, fiˆ˜ Î·È ÙÈ˜ ·ÎÙ›ÓÂ˜ ÙˆÓ ÂÚÈÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓˆÓ ÛÂ ·˘Ù¿
Î‡ÎÏˆÓ. 

ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙˆÓ ÔÎÙ·ÁÒÓˆÓ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È
ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ‰È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜ ÁÈ·
fiÏÂ˜ ÙÈ˜ ‰˘Ó·Ù¤˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ.

ÀfiıÂÛË 1

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

ÀfiıÂÛË 2

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

ÀfiıÂÛË 3

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

ÀfiıÂÛË 4

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ··ÓÙ‹ÛÂÙÂ ÛÙÈ˜ ÂÍ‹˜ ÂÚˆÙ‹ÛÂÈ˜:

1. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙˆÓ Î·ÓÔÓÈÎÒÓ ÔÎÙ·ÁÒ-
ÓˆÓ Î·È ÛÙÈ˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘˜ ÙÔ˘˜;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙˆÓ Î·ÓÔÓÈÎÒÓ ÔÎÙ·ÁÒ-
ÓˆÓ Î·È ÛÙ· ÂÌ‚·‰¿ ÙÔ˘˜;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

3. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙÈ˜ ·ÎÙ›ÓÂ˜ ÙˆÓ ÂÚÈÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓˆÓ
Î‡ÎÏˆÓ ÛÙ· Î·ÓÔÓÈÎ¿ ÔÎÙ¿ÁˆÓ· Î·È ÛÙÈ˜ ÂÚÈÌ¤ÙÚÔ˘˜ ÙÔ˘˜;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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4. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙÈ˜ ·ÎÙ›ÓÂ˜ ÙˆÓ ÂÚÈÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓˆÓ
Î‡ÎÏˆÓ ÛÙ· Î·ÓÔÓÈÎ¿ ÔÎÙ¿ÁˆÓ· Î·È ÛÙ· ÂÌ‚·‰¿ ÙÔ˘˜;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 7

°’ ∆¿ÍË – ∆ÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› ÁˆÓ›·˜
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
∞) ¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÔÈ· Û¯¤ÛË ÌÔÚÂ› Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÌÈ·˜ ÔÍÂ›·˜ ÁˆÓ›·˜

ÂÓfi˜ ÔÚıÔÁÒÓÈÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È ÙˆÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ ÙË˜ (ËÌ Î·È Û˘Ó). 
µ) ¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÔÚÂ› Û˘Ó‰¤Ô˘Ó ÙÔ˘˜ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÔ‡˜ ·ÚÈı-

ÌÔ‡˜ ÙˆÓ Û˘ÌÏËÚˆÌ·ÙÈÎÒÓ ÁˆÓÈÒÓ.
°) ¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÙË ÌÂÙ·‚ÔÏ‹ ÙˆÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ fiÙ·Ó ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÙ·È

Ë ÙÈÌ‹ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ µ Î·È °.
°1) ËÌµ-Û˘°, °2) ËÌµ+Û˘Ó° Î·È °3) 2ËÌµ.

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ÌÈ·˜ ÔÍÂ›·˜ ÁˆÓ›·˜ ÔÚıÔÁÒÓÈÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È
ÙˆÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ ÙË˜ (ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› Û˘ÌÏËÚˆÌ·ÙÈÎÒÓ
ÁˆÓÈÒÓ). ∂›ÛË˜, Ë ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ·Ï‹ıÂÈ·˜ ‚·ÛÈÎÒÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ Ù·˘ÙÔÙ‹ÙˆÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ Î·È ÙËÓ Î¿ıÂÙË Â ·fi ÙÔ ∞ ÛÙÔ

∞µ.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ° ¿Óˆ ÛÙËÓ Â Î·È Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞°

Î·È µ°.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ µ Î·È °.
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÔ˘˜ ÏfiÁÔ˘˜ ∞°/µ°, ∞µ/µ°, ÔÈ ÔÔ›ÔÈ 

·ÔÙÂÏÔ‡Ó ÙÔ ËÌ›ÙÔÓÔ Î·È ÙÔ Û˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ µ. 
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ ËÌµ-Û˘Ó°,

ËÌµ+Û˘Ó° Î·È 2ËÌµ. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ µ Î·È ° ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ 

˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, Î¿ÓÙÂ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜ ÁÈ· fiÏÂ˜ ÙÈ˜
‰˘Ó·Ù¤˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÙˆÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° Î·È ÙˆÓ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ Ô˘ 
˘ÔÏÔÁ›ÛÙËÎ·Ó.

ÀfiıÂÛË 1

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

ÀfiıÂÛË 2

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

ÀfiıÂÛË 3

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

ÀfiıÂÛË 4

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ:

1. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÂ Ì›· ÔÍÂ›· ÁˆÓ›· ÙÔ˘ ÔÚıÔÁÒÓÈÔ˘
ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° Î·È ÛÙÔ˘˜ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ ÙË˜ (ËÌ Î·È Û˘Ó).

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ (ËÌ Î·È
Û˘Ó) ÁˆÓÈÒÓ Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ¿ıÚÔÈÛÌ· 90 ÌÔ›ÚÂ˜ (¿Ú· Û˘ÌÏËÚˆÌ·ÙÈÎÒÓ ÁˆÓÈÒÓ).

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

3. ¶Ò˜ ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÙ·È Ë ÙÈÌ‹ ÙˆÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ fiÙ·Ó ÌÂÙ·‚¿ÏÏÂÙ·È Ë
ÙÈÌ‹ ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ µ Î·È °:

·) ËÌµ-Û˘Ó°, 
‚) ËÌµ+Û˘Ó° Î·È 
Á) 2ËÌµ.
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¶ÔÈÂ˜ ÂÚÌËÓÂ›Â˜ ‰›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

ËÌµ-Û˘Ó°= ..........................................................................................................................................................................................................

ÂÂÈ‰‹ .........................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ËÌµ+Û˘Ó°=2ËÌµ 

ÂÂÈ‰‹ .........................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

°’ ∆¿ÍË – ™¯¤ÛÂÈ˜ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ ÌÈ·˜ ÁˆÓ›·˜
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÙËÓ ·Ï‹ıÂÈ· ‚·ÛÈÎÒÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ Ù·˘ÙÔÙ‹ÙˆÓ fiˆ˜ ÔÈ
·Ú·Î¿Ùˆ:
∞) ËÌ^2ˆ+Û˘^2ˆ=1
µ) (ËÌˆ+Û˘Óˆ)^2+(ËÌˆ-Û˘Óˆ)^2=2
°) ËÌˆ/Û˘Óˆ=ÂÊˆ
¢) (ËÌˆ+Û˘Óˆ)^2=1+2ËÌˆÛ˘Óˆ
∂) (ËÌˆ-Û˘Óˆ)^2=1-2ËÌˆÛ˘Óˆ

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙË˜ ·Ï‹ıÂÈ·˜ ‚·ÛÈÎÒÓ ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ Ù·˘ÙÔÙ‹ÙˆÓ fiˆ˜ ÔÈ ÂÍ‹˜:

∞) ËÌ^2ˆ+Û˘^2ˆ=1
µ) (ËÌˆ+Û˘Óˆ)^2+(ËÌˆ-Û˘Óˆ)^2=2
°) ËÌˆ/Û˘Óˆ=ÂÊˆ
¢) (ËÌˆ+Û˘Óˆ)^2=1+2ËÌˆÛ˘Óˆ
∂) (ËÌˆ-Û˘Óˆ)^2=1-2ËÌˆÛ˘Óˆ

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ˘˜ ¿ÍÔÓÂ˜ Î·ÚÙÂÛÈ·ÓÒÓ Û˘ÓÙÂÙ·ÁÌ¤ÓˆÓ Î·È ¿ÚÙÂ ¤Ó·

ÛËÌÂ›Ô ∞ ¿Óˆ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O∞ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ º¤ÚÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË ·fi ÙÔ ∞ ÛÙÔÓ ¿ÍÔÓ· O¯, ÔÚ›ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ µ ÙˆÓ

‰‡Ô ·˘ÙÒÓ Â˘ıÂÈÒÓ, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞µ. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙË ÁˆÓ›· µO∞ Î·È ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ

ÙÌ‹Ì· Oµ. 
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÔ˘˜ ÏfiÁÔ˘˜ ∞µ/O∞, Oµ/O∞ Î·È ∞µ/Oµ, ÔÈ

ÔÔ›ÔÈ ·ÔÙÂÏÔ‡Ó ÙÔ ËÌ›ÙÔÓÔ, ÙÔ Û˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ Î·È ÙËÓ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË ÙË˜ ÁˆÓ›·˜
µO∞=ˆ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. 

ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ.
∫1=ËÌˆ/Û˘Óˆ 
∫2=ËÌ^2ˆ+Û˘^2ˆ 
∫3=(ËÌˆ+Û˘Óˆ)^2+(ËÌˆ-Û˘Óˆ)^2

∫4=(ËÌˆ+Û˘Óˆ)^2

∫5=1+2ËÌˆÛ˘Óˆ
∫6=(ËÌˆ-Û˘Óˆ)^2

∫7=1-2ËÌˆÛ˘Óˆ 
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙËÓ ÎÔÚ˘Ê‹ ∞ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ µO∞ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹
Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ‰È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜ ÁÈ·
ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ Ô˘ ˘ÔÏÔÁ›ÛÙËÎ·Ó Î·Ù¿ ÙË ‰È¿ÚÎÂÈ· ÙË˜ ÌÂÙ·‚ÔÏ‹˜ ÙË˜
ÁˆÓ›·˜ ˆ.

ÀfiıÂÛË 1: ËÌˆ/Û˘Óˆ

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ÀfiıÂÛË 2: ËÌ^2ˆ+Û˘^2ˆ

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ÀfiıÂÛË 3: (ËÌˆ+Û˘Óˆ)^2+ (ËÌˆ-Û˘Óˆ)^2

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ÀfiıÂÛË 4: (ËÌˆ+Û˘Óˆ)^2

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

ÀfiıÂÛË 5: (ËÌˆ-Û˘Óˆ)^2

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ··ÓÙ‹ÛÂÙÂ ÛÙÈ˜ ÂÍ‹˜ ÂÚˆÙ‹ÛÂÈ˜:

1. ™˘Û¯ÂÙ›ÛÙÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÛÙÈ˜ ÛÙ‹ÏÂ˜ 2 Î·È 3 ÙÔ˘ ·Ú·¿Óˆ ›Ó·Î·. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2. ™˘Û¯ÂÙ›ÛÙÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÛÙÈ˜ ÛÙ‹ÏÂ˜ 6 Î·È 7 ÙÔ˘ ·Ú·¿Óˆ ›Ó·Î·. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;
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∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

3. ™˘Û¯ÂÙ›ÛÙÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÛÙÈ˜ ÛÙ‹ÏÂ˜ 8 Î·È 9 ÙÔ˘ ·Ú·¿Óˆ ›Ó·Î·. ∆È Û˘ÌÂÚ·›ÓÂÙÂ;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

°’ ∆¿ÍË – ¡fiÌÔ˜ ÙˆÓ ËÌÈÙfiÓˆÓ
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 20 ÏÂÙ¿

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ Ù˘¯·›Ô ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ°. ¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÔÚÂ› Ó·
Û˘Ó‰¤Ô˘Ó ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° Î·È Ù· ËÌ›ÙÔÓ· ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ Ô˘ ‚Ú›ÛÎÔ-
ÓÙ·È ·¤Ó·ÓÙÈ ·fi ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ·˘Ù¤˜.

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ Ô˘ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÏÂ˘ÚÒÓ Î·È ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ
·ÚÈıÌÒÓ ÂÓfi˜ Ù˘¯·›Ô˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ°, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘

∞µ=Á, µ°=·, ∞°=‚, Î·ıÒ˜ Î·È ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ÙÔ˘ ∞, µ Î·È °.
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ˘ÔÏÔÁ›ÛÙÂ ÙÔ˘˜ ÏfiÁÔ˘˜ ·/ËÌ∞, ‚/ËÌµ Î·È Á/ËÌ° Î·È ÈÓ·ÎÔ-

ÔÈ‹ÛÙÂ ÙÔ˘˜. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ µ Î·È ° ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘Ô-

ÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ‰È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘fiıÂÛË ÁÈ·
fiÏÂ˜ ÙÈ˜ ‰˘Ó·Ù¤˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÙˆÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÌÂ ÙÈ˜ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜ Ô˘
˘ÔÏÔÁ›ÛÙËÎ·Ó.

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ··ÓÙ‹ÛÂÙÂ ÛÙËÓ ÂÚÒÙËÛË:

¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ÏfiÁˆÓ ·/ËÌ∞, ‚/ËÌµ Î·È Á/ËÌ° Ô˘ 
Û˘Ó‰¤Ô˘Ó ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ Î·È ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°’;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

°’ ∆¿ÍË – ¡fiÌÔ˜ ÙˆÓ Û˘ÓËÌÈÙfiÓˆÓ
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 
ÃÚfiÓÔ˜: 20 ÏÂÙ¿

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ Ù˘¯·›Ô ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ°. ¡· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÔÈÂ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ÌÔÚÂ› Ó·
Û˘Ó‰¤Ô˘Ó ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° Î·È Ù· Û˘ÓËÌ›ÙÔÓ· ÙˆÓ ÁˆÓÈÒÓ Ô˘ ‚Ú›-
ÛÎÔÓÙ·È ·¤Ó·ÓÙÈ ·fi ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ·˘Ù¤˜.

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ Ô˘ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÏÂ˘ÚÒÓ Î·È ÙÚÈÁˆÓÔÌÂÙÚÈÎÒÓ
·ÚÈıÌÒÓ ÂÓfi˜ Ù˘¯·›Ô˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ°, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÏÂ˘Ú¤˜ ÙÔ˘

∞µ=Á, µ°=·, ∞°=‚, Î·ıÒ˜ Î·È ÙÈ˜ ÁˆÓ›Â˜ ÙÔ˘ ∞, µ Î·È °.
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ· ˘ÔÏÔÁ›ÛÙÂ ÙËÓ ÙÈÌ‹ ÙˆÓ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ ·^2 Î·È ∫=‚^2+Á^2-

2‚ÁÛ˘Ó∞ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÂÙÂ ÙÈ˜. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ∞, µ Î·È ° ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘Ô-

ÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ‰È·Ù˘ÒÛÙÂ ÌÈ· ˘fiıÂÛË ÁÈ·
ÙÔÓ Î·ÓfiÓ· Ô ÔÔ›Ô˜ Èı·ÓÒ˜ Û˘Û¯ÂÙ›˙ÂÈ ÙÈ˜ ·Ú·¿Óˆ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙÔ˘
ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÔÈ ÔÔ›Â˜ ˘ÔÏÔÁ›ÛÙËÎ·Ó.

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·, Î·ÏÂ›ÛÙÂ Ó· ··ÓÙ‹ÛÂÙÂ ÛÙËÓ ÂÚÒÙËÛË:

¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÂÙ·Í‡ ÙˆÓ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂˆÓ ·^2 Î·È 
∫=‚^2+Á^2-2‚ÁÛ˘Ó∞ Ô˘ Û˘Ó‰¤Ô˘Ó ÁˆÓ›Â˜ Î·È ÏÂ˘Ú¤˜ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°’;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 



∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ 9

°’ ∆¿ÍË – ¢È·Ó‡ÛÌ·Ù· – ¶Ú¿ÍÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ
2 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· ‰∞µ, ‰∞°, ‰µ∞, ‰µ°,
‰°∞, ‰°µ. ∂¿Ó ‰∞µ+‰∞°=‰∞¢, ‰µ∞+‰µ°=‰µ∂ Î·È ‰°∞+‰°µ=‰°∑, ÙÈ Û˘ÌÂ-
Ú·›ÓÂÙÂ ÁÈ· ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ‰∞¢+‰µ∂+‰°∑ Î·È ÛÂ ÙÈ ¿Ú·ÁÂ ‰È·Ê¤ÚÂÈ ·fi ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ·
∞µ+∞°+µ°+µ∞+°∞+°µ; ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙ· Ì‹ÎË
ÙˆÓ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ ‰∞¢, ‰µ∂ Î·È ‰°∑ Î·È ÙˆÓ ‰È·Ì¤ÛˆÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞ª, µª2 Î·È
°ª3 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·;

™Ùfi¯Ô˜
∏ Î·Ù·ÓfiËÛË ÙË˜ ‰È·ÊÔÚÔÔ›ËÛË˜ ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ
Î·È ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ Ì¤Û· ·fi ÁÓˆÛÙ¿ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· ∞µ Î·È µ°, Î·È ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù·. 
ñ OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘ÛÌ· ∞¢, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙÔ˘ ∞¢ ÌÂ ÙË µ°, ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ª Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ

Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· µª Î·È ª°. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞ª, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· µ∞ Î·È µ°, Î·È ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù·. 
ñ OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘ÛÌ· µ∂, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙÔ˘ µ∂ ÌÂ ÙËÓ ∞°, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ª2. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· µª2, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ ∂ÈÏ¤ÔÓ, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· °∞ Î·È °µ, Î·È ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù·. 
ñ OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘ÛÌ· °∑, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ.
ñ K·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙÔ˘ °∑ ÌÂ ÙËÓ ∞µ, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ª3. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· °ª3, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ ¶ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· µ∂ Î·È ∞¢, ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘-

ÛÌ· °∑’ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ ¶ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ÌÂÁ¤ıË ∞¢, ∞ª, µª, ª°, µ∂, µª2, °∑, °ª3 Î·È °∑’. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ∞, µ Î·È ° ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘Ô-

ÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ‰È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙÈ˜
ÔÔ›Â˜ Èı·ÓÒ˜ Û˘Û¯ÂÙ›˙ÔÓÙ·È ÔÈ ·Ú·¿Óˆ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
∞µ° ÔÈ ÔÔ›Â˜ ˘ÔÏÔÁ›ÛÙËÎ·Ó.
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ÀfiıÂÛË 2
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ÀfiıÂÛË 3
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∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·:

1. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ‰‡Ô ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ Ô˘
ÍÂÎÈÓÔ‡Ó ·fi Ì›· ÎÔÚ˘Ê‹ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È ¤¯Ô˘Ó Ì‹ÎÔ˜ ›ÛÔ ÌÂ ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙˆÓ
·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Ô˘ ÍÂÎÈÓÔ‡Ó ·fi ·˘Ù‹ ÙËÓ ÎÔÚ˘Ê‹ Î·È ÛÙËÓ
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 2
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· Ì¤Û· ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ª1, ª2 Î·È ª3.
∂¿Ó ‰∞ª1, ‰∞ª2 Î·È ‰∞ª3 Â›Ó·È Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· Ô˘ ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ÛÙ· Â˘ı‡ÁÚ·Ì-
Ì· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞ª1, ∞ª2 Î·È ∞ª3, Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÛÂ ÙÈ ‰È·Ê¤ÚÂÈ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ·
‰∞ª1+‰∞ª2+‰∞ª3 ·fi ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ∞ª1+∞ª2+∞ª3.

™Ùfi¯Ô˜
∏ Î·Ù·ÓfiËÛË ÙË˜ ‰È·ÊÔÚÔÔ›ËÛË˜ ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ ·fi ·˘Ù¤˜
ÙˆÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ÙÔ˘˜, ÌÂ ‚¿ÛË ÙÔ ·Ú¿‰ÂÈÁÌ· ÙˆÓ ‰È·Ì¤-
ÛˆÓ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ıÂˆÚÔ‡ÌÂÓˆÓ ˆ˜ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· Ì¤Û· ª1, ª2 Î·È ª3 ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘

µ°, ∞¢ Î·È ∞µ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· ∞ª1, µª2 Î·È °ª3. 
ñ ¶ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· ∞ª1 Î·È µª2 ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ° Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ

ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘ÛÌ· °¢. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· °¢ Î·È

°ª3. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹, ÌÂÙÚ‹-

ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· ÙÔÓ ÔÔ›Ô ÚÔËÁÔ˘Ì¤Óˆ˜ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ÔÈ·
˘fiıÂÛË ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ;

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜
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∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·:

1. ∑ËÙÂ›Ù·È Ó· Û˘ÌÏËÚÒÛÂÙÂ ÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ Ì¤ÏÔ˜ ÙË˜ ÈÛfiÙËÙ·˜:
‰∞ª1+‰µª2+‰°ª3= .............................................................................................................................................................

2. ™Â ÙÈ ‰È·Ê¤ÚÂÈ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ‰∞ª1+‰µª2+‰°ª3 ·fi ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ·
∞ª1+µª2+°ª3;
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¶·Ú¿ÚÙËÌ·

¶›Ó·Î·˜ Û‡ÓÙ·ÍË˜ Û˘Ó·ÚÙ‹ÛÂˆÓ ñ ™ÂÏ›‰· 95

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ ª·ıËÙ‹ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

¶π¡∞∫∞™ ™À¡∆∞•∏™ ™À¡∞ƒ∆∏™∂ø¡
∂§§∏¡π∫∏ ∫∞π ∞°°§π∫∏ OPO§O°π∞ ∆OÀ À¶O§O°π™∆∏

ARCCOS(ÙÈÌ‹), arccos(), acos(), ArcCos() ∆fiÍÔ Û˘ÓËÌÈÙfiÓÔ˘

ARGCH(ÙÈÌ‹), argch(), ArgCh() ∆fiÍÔ ˘ÂÚ‚ÔÏÈÎÔ‡ Û˘ÓËÌÈÙfiÓÔ˘

ARCSIN(ÙÈÌ‹), arcsin(), asin(), ArcSin() ∆fiÍÔ ËÌÈÙfiÓÔ˘

ROUND(ÙÈÌ‹), round(), Round()
™ÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË (ÛÙÔÓ 
ÏËÛÈ¤ÛÙÂÚÔ ·Î¤Ú·ÈÔ ·ÚÈıÌfi)

SQR(ÙÈÌ‹), sqr(), Sqr(), Sq() ™ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ

COS(ÙÈÌ‹), cos(), Cos() ™˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ

COSH(ÙÈÌ‹), cosh(), CosH(), ch() ÀÂÚ‚ÔÏÈÎfi Û˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ

EXP(ÙÈÌ‹), exp(), Exp() ∂Îı¤ÙË˜ ex

Log10(ÙÈÌ‹), Log10(), lg() ¢ÂÎ·‰ÈÎfi˜ ÏÔÁ¿ÚÈıÌÔ˜

LN(ÙÈÌ‹), ln(), Ln() ¡Â¤ÚÈÔ˜ ÏÔÁ¿ÚÈıÌÔ˜

MAX(ÙÈÌ‹ 1, ÙÈÌ‹ 2), max(n1, n2), Max (n1, n2)
ª¤ÁÈÛÙË ÙÈÌ‹ ÂÓfi˜ Û˘ÓfiÏÔ˘ ÙÈÌÒÓ
(n1, n2)

MIN (ÙÈÌ‹ 1, ÙÈÌ‹ 2), min (n1, n2), Min (n1, n2)
∂Ï¿¯ÈÛÙË ÙÈÌ‹ ÂÓfi˜ Û˘ÓfiÏÔ˘ ÙÈÌÒÓ
(n1, n2)

¶, ¶, PI, pi, Pi ∆ÈÌ‹ ÙÔ˘ 

CEIL(ÙÈÌ‹), ceil(), Ceil()
™ÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË ÚÔ˜ Ù· ¿Óˆ
(ÛÙÔÓ ÏËÛÈ¤ÛÙÂÚÔ ·Î¤Ú·ÈÔ ·ÚÈıÌfi)

FLOOR(ÙÈÌ‹), floor(), Floor()
™ÙÚÔÁÁ˘ÏÔÔ›ËÛË ÚÔ˜ Ù· Î¿Ùˆ
(ÛÙÔÓ ÏËÛÈ¤ÛÙÂÚÔ ·Î¤Ú·ÈÔ ·ÚÈıÌfi)

10^(ÙÈÌ‹) ¢˘Ó¿ÌÂÈ˜ ÙÔ˘ 10

SQRT(ÙÈÌ‹), sqrt(), Sqrt(), SqRt(), _ ∆ÂÙÚ·ÁˆÓÈÎ‹ Ú›˙·

SIN(ÙÈÌ‹), sin (), Sin() ™˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ

SINH(ÙÈÌ‹), sinh(), SinH(), sh() ÀÂÚ‚ÔÏÈÎfi Û˘ÓËÌ›ÙÔÓÔ

TAN(ÙÈÌ‹), tan(), Tan() ∂Ê·ÙÔÌ¤ÓË

ARGSH(ÙÈÌ‹), argsh(), ArgSh() ∆fiÍÔ ˘ÂÚ‚ÔÏÈÎÔ‡ ËÌÈÙfiÓÔ˘

ARCTAN(ÙÈÌ‹), arctan(), atan(), ArcTan() ∆fiÍÔ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË˜

ARGTH(ÙÈÌ‹), argth(), ArgTh() ∆fiÍÔ ˘ÂÚ‚ÔÏÈÎ‹˜ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË˜

TANH(ÙÈÌ‹), tanh(), TanH(), th() ÀÂÚ‚ÔÏÈÎ‹ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË

ABS(ÙÈÌ‹), abs(), Abs() ∞fiÏ˘ÙË ÙÈÌ‹

Random(), random(), Rand(), rand() ∆˘¯·›Ô˜ ·ÚÈıÌfi˜ ·fi 0 ¤ˆ˜ 1

INV
OÚ›˙ÂÈ ÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊË Û˘Ó¿ÚÙËÛË
ÁÈ· sin, cos, tan, pi, in, log

™˘Ó¿ÚÙËÛË – ∂ÏÏËÓÈÎfi˜ ŸÚÔ˜™‡ÓÙ·ÍË – ∞ÁÁÏÈÎfi˜ ŸÚÔ˜





∆Ô ÏÔÁÈÛÌÈÎfi Cabri geometry II ÂÍÂÏÏËÓ›ÛÙËÎÂ Î·È ‰È·Ó¤-
ÌÂÙ·È ·Ú¯ÈÎ¿ ÁÈ· ¯Ú‹ÛË ÛÙ· °˘ÌÓ¿ÛÈ·, §‡ÎÂÈ· Î·È ∆∂∂ Ô˘
Û˘ÌÌÂÙ¤¯Ô˘Ó ÛÙËÓ O‰‡ÛÛÂÈ· – «∂ÏÏËÓÈÎ¿ ™¯ÔÏÂ›· ÛÙËÓ
∫ÔÈÓˆÓ›· ÙË˜ ¶ÏËÚÔÊÔÚ›·˜», ÙÔ ÂıÓÈÎfi ÚfiÁÚ·ÌÌ· Ô˘
·ÊÔÚ¿ ÛÙËÓ ·È‰·ÁˆÁÈÎ‹ ¤ÓÙ·ÍË ÙˆÓ ∆Â¯ÓÔÏÔÁÈÒÓ ÙË˜
¶ÏËÚÔÊÔÚ›·˜ Î·È ∂ÈÎÔÈÓˆÓ›·˜ (∆¶∂) ÛÂ fiÏÔ ÙÔ Â‡ÚÔ˜ ÙÔ˘
ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎÔ‡ Û˘ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜, Î·È Â›Ó·È ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ·
Ì·ÎÚoxÚfiÓÈÔ˘ Û¯Â‰È·ÛÌÔ‡ Î·È ˘ÏÔÔ›ËÛË˜ (1996-2001). ∆Ô
2001 ÛÙ· 385 Û¯ÔÏÂ›· ÙË˜ O‰‡ÛÛÂÈ·˜ Î·ıËÁËÙ¤˜ fiÏˆÓ ÙˆÓ
ÂÈ‰ÈÎÔÙ‹ÙˆÓ ·ÍÈÔÔÈÔ‡Ó ˘ÔÏÔÁÈÛÙ¤˜ Î·È ‰›ÎÙ˘· ÛÙËÓ Î‡ÚÈ·
Î·ıËÌÂÚÈÓ‹ Û¯ÔÏÈÎ‹ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ¿ ÙÔ˘˜. ™ÙÔ ™¯ÔÏÈÎfi
∂ÚÁ·ÛÙ‹ÚÈÔ ÙË˜ ∫ÔÈÓˆÓ›·˜ ÙË˜ ¶ÏËÚÔÊÔÚ›·˜ ˘ÔÛÙËÚ›˙Â-
Ù·È Ë ‰È‰·ÛÎ·Ï›· fiÏˆÓ ÙˆÓ Ì·ıËÌ¿ÙˆÓ ÌÂ ‰È¿ÊÔÚÂ˜ ÂÎ·È-
‰Â˘ÙÈÎ¤˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜. ™ÙÔ °' ∫¶™ ÚÔ‚Ï¤ÂÙ·È Ë ¯ÚË-
Ì·ÙÔ‰fiÙËÛË Ó¤ˆÓ ‰Ú¿ÛÂˆÓ Ô˘ ÛÙÔ¯Â‡Ô˘Ó ÛÙËÓ ·ÍÈÔÔ›Ë-
ÛË ÙˆÓ ∆¶∂ ÛÙÔ Û‡ÓÔÏÔ ÙˆÓ ∂ÏÏËÓÈÎÒÓ Û¯ÔÏÂ›ˆÓ.

∏ O‰‡ÛÛÂÈ· ÂÚÈÏ·Ì‚¿ÓÂÈ:
– ÌÂÙ·Ù˘¯È·Î‹ ÂÎ·›‰Â˘-

ÛË 95 ÂÈÌÔÚÊˆÙÒÓ (Î·-
ıËÁËÙ¤˜ fiÏˆÓ ÙˆÓ ÂÈ‰È-
ÎÔÙ‹ÙˆÓ) ÛÂ ÂÍÂÈ‰ÈÎÂ˘Ì¤-
Ó· ÂÙ‹ÛÈ· ·ÓÂÈÛÙËÌÈ·-

Î¿ ÚÔÁÚ¿ÌÌ·Ù·, ÔÈ ÔÔ›ÔÈ ·Ó·Ï·Ì‚¿ÓÔ˘Ó ÙË
– ‰È·ÚÎ‹ ÂÓ‰ÔÛ¯ÔÏÈÎ‹ ÂÈÌfiÚÊˆÛË ÙˆÓ 5.500 ÂÎ·È‰Â˘ÙÈ-

ÎÒÓ Ô˘ ˘ËÚÂÙÔ‡Ó ÛÙ· Û¯ÔÏÂ›· ÙË˜ O‰‡ÛÛÂÈ·˜ -Î·È fi¯È
ÌfiÓÔ- ÒÛÙÂ Ó· ÌÔÚÔ‡Ó Ó· ·ÍÈÔÔÈ‹ÛÔ˘Ó ÙÔ 

– ‰ÈÂÚÂ˘ÓËÙÈÎfi, ‰È·ıÂÌ·ÙÈÎfi ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎfi ÏÔÁÈÛÌÈÎfi (48
·Î¤Ù· ·Ó·Ù‡¯ıËÎ·Ó ÂÍ·Ú¯‹˜ Î·È 14 ‰ÈÂıÓÒ˜ Î·Ù·ÍÈˆ-
Ì¤Ó· ÚÔ˚fiÓÙ· ÚÔÛ·ÚÌfiÛÙËÎ·Ó) ÁÈ· fiÏÂ˜ ÙÈ˜ Ù¿ÍÂÈ˜
°˘ÌÓ·Û›Ô˘ Î·È §˘ÎÂ›Ô˘ Î·È ÙÈ˜ ‰È¿ÊÔÚÂ˜ ÂÈ‰ÈÎfiÙËÙÂ˜
Î·ıËÁËÙÒÓ. ∆Ô ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎfi ÏÔÁÈÛÌÈÎfi ·ÍÈÔÔÈÂ›Ù·È ÛÙ· 

– 385 Û¯ÔÏÂ›· ÌÂ Û¯ÔÏÈÎ¿ ÂÚÁ·ÛÙ‹ÚÈ· (ÌÂ ÙÔÈÎ‹ Î·È ÂÍ
·ÔÛÙ¿ÛÂˆ˜ ÙÂ¯ÓÈÎ‹ ˘ÔÛÙ‹ÚÈÍË), ‰ÈÎÙ˘ˆÌ¤Ó· ÛÙÔ
¶·ÓÂÏÏ‹ÓÈÔ ™¯ÔÏÈÎfi ¢›ÎÙ˘Ô.

O ÂÍÂÏÏËÓÈÛÌfi˜ Î·È Ë ÚÔÛ·ÚÌÔÁ‹ ÙÔ˘ ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎÔ‡
ÏÔÁÈÛÌÈÎÔ‡ Cabri geometry II ÛÙÔ ÂÏÏËÓÈÎfi ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎfi
Û‡ÛÙËÌ· ˘ÏÔÔÈ‹ıËÎÂ ÛÙÔ Ï·›ÛÈÔ ÙË˜ ∫›ÚÎË˜, ¤ÚÁÔ ÙË˜
¢Ú¿ÛË˜ ππ: «∂Î·È‰Â˘ÙÈÎfi ÏÔÁÈÛÌÈÎfi» ÙË˜ O‰‡ÛÛÂÈ·˜. ∏
‰ËÌfiÛÈ· ¯ÚËÌ·ÙÔ‰fiÙËÛË ÙË˜ ÚÔÛ·ÚÌÔÁ‹˜ ÂÍ·ÛÊ·Ï›˙ÂÈ fiÙÈ
Ë ÙÈÌ‹ ÒÏËÛË˜ ÙÔ˘ ·ÚfiÓÙÔ˜ ÏÔÁÈÛÌÈÎÔ‡ ÛÙËÓ ∂ÏÏËÓÈÎ‹
·ÁÔÚ¿ ‰ÂÓ ˘ÂÚ‚·›ÓÂÈ ÙËÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ÛÙË ‰ÈÂıÓ‹ ·ÁÔÚ¿.

∏ O‰‡ÛÛÂÈ· ¯ÚËÌ·ÙÔ‰ÔÙÂ›Ù·È ·fi ÙÔ ∂È¯ÂÈÚËÛÈ·Îfi ¶Úfi-
ÁÚ·ÌÌ· ∂Î·›‰Â˘ÛË˜ Î·È ∞Ú¯ÈÎ‹˜ ∂·ÁÁÂÏÌ·ÙÈÎ‹˜ ∫·Ù¿Ú-

ÙÈÛË˜ (∂¶∂∞∂∫, µ’ Î·È °’ ∫¶™) Î·È ÙÔ ∂È¯ÂÈÚËÛÈ·Îfi ¶ÚfiÁÚ·ÌÌ· ∫ÔÈÓˆÓ›·˜ ÙË˜ ¶ÏËÚÔÊÔÚ›·˜ ÙÔ˘ °’ ∫¶™, ÙÔ˘ ÀÔ˘ÚÁÂ›Ô˘
∂ıÓÈÎ‹˜ ¶·È‰Â›·˜ Î·È £ÚËÛÎÂ˘Ì¿ÙˆÓ (∂›‚ÏÂ„Ë: ¢ÈÂ˘ı‡ÓÛÂÈ˜ ™Ô˘‰ÒÓ ¢Â˘ÙÂÚÔ‚¿ıÌÈ·˜ ∂Î·›‰Â˘ÛË˜ Î·È ∫ÔÈÓÔÙÈÎÔ‡ ¶Ï·È-
Û›Ô˘ ™Ù‹ÚÈÍË˜ ÙÔ˘ À∂¶£. ¶ÈÛÙÔÔ›ËÛË: ¶·È‰·ÁˆÁÈÎfi πÓÛÙÈÙÔ‡ÙÔ). O Û¯Â‰È·ÛÌfi˜, Ë ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹ ÙÂ¯ÓÈÎ‹ ÛÙ‹ÚÈÍË, Ô Û˘ÓÙÔ-
ÓÈÛÌfi˜ Î·È Ë ‰ÈÔÈÎËÙÈÎ‹ Î·È ÔÈÎÔÓÔÌÈÎ‹ ‰È·¯Â›ÚÈÛË Á›ÓÔÓÙ·È ·fi ÙÔ ∂ÚÂ˘ÓËÙÈÎfi ∞Î·‰ËÌ·˚Îfi πÓÛÙÈÙÔ‡ÙÔ ∆Â¯ÓÔÏÔÁ›·˜ ÀÔÏÔ-
ÁÈÛÙÒÓ (∂.∞. π∆À). 

™ÙËÓ ˘ÏÔÔ›ËÛË ÙË˜ O‰‡ÛÛÂÈ·˜ Û˘ÌÌÂÙ¤¯Ô˘Ó ¿Óˆ ·fi 1000 ÂÈÛÙ‹ÌÔÓÂ˜, ·È‰·ÁˆÁÔ›, ÌË¯·ÓÈÎÔ› Î·È ‰ÈÔÈÎËÙÈÎÔ› ˘¿ÏÏË-
ÏÔÈ, Ô˘ ÂÚÁ¿˙ÔÓÙ·È ÛÂ 57 ·ÓÂÈÛÙËÌÈ·Î¿ ÙÌ‹Ì·Ù·, 53 ÂÙ·ÈÚ›Â˜ Î·È 18 ÌÔ˘ÛÂ›·, È‰Ú‡Ì·Ù· Î·È ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ¿ Î¤ÓÙÚ·.

∫¤ÓÙÚÔ ¶ÏËÚÔÊfiÚËÛË˜ O‰‡ÛÛÂÈ·˜:
Infodesk.Odysseia@cti.gr – http://Odysseia.cti.gr/kirki/ºOƒ∂π™ TH™ ENEP°EIA™

ANA¢OXOπ ºOƒ∂π™

TÔ Cabri – geometry II 

ñ Â›Ó·È ¤Ó· ‰˘Ó·ÌÈÎfi ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ
ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎÔ‡ ÏÔÁÈÛÌÈÎÔ‡ Ô˘ ˘-
ÔÛÙËÚ›˙ÂÈ ÙËÓ ·Ó¿Ù˘ÍË ÌÈ·˜
‰ÈÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ‹˜ ÚÔÛ¤ÁÁÈÛË˜ ÛÙË
‰È‰·ÛÎ·Ï›· Î·È ÛÙË Ì¿ıËÛË ÙË˜
ÁÂˆÌÂÙÚ›·˜. 

ñ ‰È·ı¤ÙÂÈ ÛÙÔÈ¯Â›· ˘„ËÏ‹˜ ·ÏÏË-
ÏÂ›‰Ú·ÛË˜.

ñ ·ÔÙÂÏÂ› ¤Ó· ·ÓÔÈÎÙfi ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ
Ì¿ıËÛË˜ ÙÔ ÔÔ›Ô ‰È·ı¤ÙÂÈ ÂÚÁ·-
ÏÂ›· ÛÙÔ Ì·ıËÙ‹ ÚÔÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ Ó·
ÌÔÚÂ› Ó· ÂÈÏ‡ÂÈ ÚÔ‚Ï‹Ì·Ù·.

ñ ˘ÔÛÙËÚ›˙ÂÈ ÙË ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹
ÚÔÛ¤ÁÁÈÛË ÛÙË Ì¿ıËÛË ÙË˜ ÁÂˆ-
ÌÂÙÚ›·˜.

ªÂ ÙÔ Cabri – geometry II ÌÔÚÂ›ÙÂ

ñ Ó· ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ‹ÛÂÙÂ Î·È Ó· ·ÔıË-
ÎÂ‡ÛÂÙÂ ÛÙÔÓ ̆ ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Û·˜ Ì·-
ÎÚÔÎ·Ù·ÛÎÂ˘¤˜ ÁÈ· ÛËÌ·ÓÙÈÎ¤˜ ‹
Û˘¯Ó¿ Â·Ó·Ï·Ì‚·ÓfiÌÂÓÂ˜ ÁÂˆ-
ÌÂÙÚÈÎ¤˜ Î·Ù·ÛÎÂ˘¤˜.

ñ Ó· Î·Ù·ÚÙ›ÛÂÙÂ Ï›ÛÙ· ÂÚÈÂ¯ÔÌ¤-
ÓˆÓ, Ë ÔÔ›· ı· ÂÚÈÏ·Ì‚¿ÓÂÈ Ù·
ı¤Ì·Ù· ÛÙ· ÔÔ›· ÂÈı˘ÌÂ›ÙÂ Ó·
ÂÈÎÂÓÙÚÒÛÂÙÂ ÙÔ ÂÓ‰È·Ê¤ÚÔÓ
Û·˜.

ñ Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÙÈ˜ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¤˜
È‰ÈfiÙËÙÂ˜ ÁÈ· ˘Ôı¤ÛÂÈ˜ ·ÛÎ‹ÛÂ-
ˆÓ Ô˘ ‚·Û›˙ÔÓÙ·È ÛÙ· ¤ÓÙÂ Â˘-
ÎÏÂ›‰È· ·ÍÈÒÌ·Ù·.

ñ Ó· ÚÔÛ‰ÈÔÚ›ÛÂÙÂ ÁÚ·ÊÈÎ¿ ÁÂˆ-
ÌÂÙÚÈÎÔ‡˜ ÙfiÔ˘˜.

ñ Ó· ·Ó·‰Â›ÍÂÙÂ Ù· ‰˘Ó·ÌÈÎ¿ ¯·Ú·-
ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ ÙˆÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ ÌÂ ˘ÏÈ-
Îfi animation.

ñ Ó· ÂÎÙ˘ÒÛÂÙÂ ÂÈÊ¿ÓÂÈ·  Û¯Â‰›-
Ô˘ 8 ó*11.


