
¼ôáí Ýíáò ôå÷íßôçò áíáëáìâÜíåé ìßá åñãáóßá, ôüôå õðÜñ÷ïõí äýï ôñüðïé áìïéâÞò ôïõ: íá ðëç-
ñùèåß ìå Ýíá ðïóü ãéá ôï óõíïëéêü êüóôïò ôçò åñãáóßáò ôïõ (áíåîÜñôçôá ôùí ùñþí ðïõ èá
åñãáóôåß) Þ íá ðëçñùèåß áíÜëïãá ìå ôéò þñåò åñãáóßáò ôïõ.

¸íáò ôå÷íßôçò ãéá ôç âáöÞ åíüò ÷þñïõ Á æçôÜ 500 åõñþ ãéá ôï óýíïëï ôçò åñãáóßáò ôïõ.
Ðñïôåßíïõí üìùò óôïí ôå÷íßôç êáé ìéá Üëëç åñãáóßá Â, ìå áìïéâÞ 2600 åõñþ, áëëÜ ï ôå÷íßôçò
ãíùñßæåé üôé ãéá ôç äåýôåñç åñãáóßá áðáéôïýíôáé ôüóåò þñåò åñãáóßáò, üóåò ôï ôåôñÜãùíï
ôùí ùñþí ðïõ áðáéôïýíôáé ãéá ôçí ðñþôç. Ðïéá áðü ôéò äýï åñãáóßåò èá ðñïôåßíáôå íá áíáëÜ-
âåé ï ôå÷íßôçò ìå äåäïìÝíï üôé äåí ìðïñåß íá áíáëÜâåé êáé ôéò äýï êáé üôé, üôáí èá ôåëåéþóåé
ôçí åñãáóßá ôïõ, èá áíáëáìâÜíåé áìÝóùò ìåôÜ üìïéåò åñãáóßåò;

1 Áí y åßíáé ç áìïéâÞ ôïõ ôå÷íßôç áíÜ þñá êáé x ïé áðáéôïýìåíåò þñåò, ðïéá ó÷Ýóç óõíäÝåé
ôá ðïóÜ x êáé y óôçí åñãáóßá Á êáé ðïéá óôçí åñãáóßá Â;

2 Êáëü èá åßíáé ôþñá, ðïõ Ý÷ïõìå åêöñÜóåé ìå ìáèçìáôéêÝò ó÷Ýóåéò ôïõò ôñüðïõò áìïéâÞò
ôïõ ôå÷íßôç ãéá ôéò åñãáóßåò Á êáé Â, íá ìåëåôÞóïõìå ôéò ó÷Ýóåéò áõôÝò ðñþôá ìå ôïí ðß-
íáêá ôéìþí. Áí ç ðñþôç óôÞëç ðåñéÝ÷åé ôéò ôéìÝò ôçò ìåôáâëçôÞò x, ìå ôé ôéìÝò èá ãåìßóïõ-
ìå ôç óôÞëç áõôÞ; Óôç óõíÝ÷åéá, ìå ôç âïÞèåéá ôçò ðñþôçò óôÞëçò, èá ðñÝðåé íá óõìðëç-
ñþóïõìå ôéò óôÞëåò ãéá ôçí åñãáóßá Á êáé ôçí åñãáóßá Â.

3 Ðïéá óõìðåñÜóìáôá ìðïñïýìå íá âãÜëïõìå ðáñáôçñþíôáò ôéò ôñåéò óôÞëåò ôïõ ðßíáêá
ôéìþí; ÕðÜñ÷åé êÜðïéá Ýíäåéîç ãéá ôï ðïéá åñãáóßá èá ðñÝðåé íá åðéëÝîåé;

4 Áò ìåëåôÞóïõìå ôþñá êáé ãñáöéêÜ ôéò äýï åñãáóßåò áðïóôÝëëïíôáò ôá æåýãç ôéìþí (x, y)
ãéá ôçí åñãáóßá Á êáé (x, z) ãéá ôçí åñãáóßá Â, óôïõò Üîïíåò ôïõ ðßíáêá �ÃñÜöçìá�, êáé
åíþíïíôáò ôá óçìåßá. Ìðïñåßôå íá áíáãíùñßóåôå ôçí ßäéá Ýíäåéîç, ãéá ôï ðïéá åñãáóßá
óõìöÝñåé, ðïõ åß÷áôå áðü ôçí ðñïçãïýìåíç åñþôçóç êáé óôç ãñáöéêÞ áðåéêüíéóç ôùí óç-
ìåßùí; ÔåëéêÜ, ðïéá áðü ôéò äýï åñãáóßåò óõìöÝñåé íá áíáëÜâåé ï ôå÷íßôçò;

5 Áò åîåôÜóïõìå ôþñá ôç ó÷Ýóç ãéá ôçí åñãáóßá Á áðü êáèáñÜ ìáèçìáôéêÞ Üðïøç. Áõôü èá
ìðïñïýóå íá ãßíåé áí óôç óôÞëç ôùí ôéìþí ôçò ìåôáâëçôÞò x óõìðëçñþóïõìå êáé ôéò áíôß-
èåôåò ôéìÝò ôùí Þäç õðáñ÷ïõóþí. Ðþò äéáìïñöþíïíôáé ôþñá ïé ôéìÝò óôç óôÞëç ôçò ìå-
ôáâëçôÞò y; Áí ôç ó÷Ýóç áõôÞ ôç èåùñïýóáìå ùò óõíÜñôçóç f(x), ðïéá åßíáé ç ó÷Ýóç ôçò
ìå ôçí f(�x);

6 Áí áðïóôåßëïõìå ôá íÝá æåýãç ðïõ äçìéïõñãÞèçêáí áðü ôéò áñíçôéêÝò ôéìÝò ãéá ôï x óôïõò
Üîïíåò, ðïéá ó÷Ýóç èá Ý÷ïõí ìå ôá Þäç õðÜñ÷ïíôá óçìåßá; Ðþò äéêáéïëïãåßôáé áõôÞ ç
ó÷Ýóç;

7 Ôï ëïãéóìéêü Ý÷åé ôç äõíáôüôçôá íá êáôáóêåõÜóåé ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò
f(x). Ðïéá åßíáé ç èÝóç ôçò ãñáöéêÞò ðáñÜóôáóçò ùò ðñïò ôïõò Üîïíåò; Áí êÜðïéïò õðï-
óôçñßîåé üôé ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç èá êüøåé ôïõò äýï Üîïíåò óå óçìåßá ôá ïðïßá äå öáß-
íïíôáé óôçí ïèüíç, ôé èá ôïõ áðáíôïýóáôå;

Ôï êüóôïò âáöÞò
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