
¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Ï˘ÎÂ›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

µ’ Ù¿ÍË – ¢‡Ó·ÌË ÛËÌÂ›Ô˘ ˆ˜ ÚÔ˜ Î‡ÎÏÔ
1 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ·
ŒÛÙˆ ‰‡Ô Î‡ÎÏÔÈ ÌÂ Î¤ÓÙÚ· O1 Î·È O2 ÔÈ ÔÔ›ÔÈ Ù¤ÌÓÔÓÙ·È ÛÙ· ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ. ¡·
Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· ∞µ Î·È ·) Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ Â¿Ó Ë ‰‡Ó·ÌË Î¿ıÂ ÛËÌÂ›Ô˘
ª ÙË˜ ∞µ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ Î¤ÓÙÚÔ˘ O1 ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙË ‰‡Ó·ÌË ÙÔ˘ ÛËÌÂ›Ô˘ ·˘ÙÔ‡
ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ O2, ‚) Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ Â¿Ó ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÛËÌÂ›· ÌÂ ›ÛÂ˜
‰˘Ó¿ÌÂÈ˜ ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ˘˜ ‰‡Ô Î‡ÎÏÔ˘˜ fiÙ·Ó ·˘ÙÔ› Â›Ó·È ÂÊ·ÙfiÌÂÓÔÈ Î·È Ó· ÚÔÛ‰ÈÔ-
Ú›ÛÂÙÂ ÙË ı¤ÛË ÙÔ˘˜ Î·È Á) Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ Â¿Ó ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÛËÌÂ›· ÌÂ ›ÛÂ˜ ‰˘Ó¿ÌÂÈ˜
ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ˘˜ ‰‡Ô Î‡ÎÏÔ˘˜ fiÙ·Ó ·˘ÙÔ› ‰ÂÓ ¤¯Ô˘Ó Î·Ó¤Ó· ÎÔÈÓfi ÛËÌÂ›Ô, Î·È Ó· ÚÔÛ-
‰ÈÔÚ›ÛÂÙÂ ÙË ı¤ÛË ÙÔ˘˜.

™Ùfi¯Ô˜
∏ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙˆÓ È‰ÈÔÙ‹ÙˆÓ ÙÔ˘ ÚÈ˙ÈÎÔ‡ ¿ÍÔÓ· ‰‡Ô Î‡ÎÏˆÓ.

¶ÂÚ›ÙˆÛË 1Ë: OÈ Î‡ÎÏÔÈ Ù¤ÌÓÔÓÙ·È.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ‰‡Ô Î‡ÎÏÔ˘˜ ÌÂ Î¤ÓÙÚ· O1 Î·È O2.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O1O2.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ ˆ˜ ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Î‡ÎÏˆÓ O1 Î·È O2.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Â˘ıÂ›· Â Ô˘ Ó· ‰È¤Ú¯ÂÙ·È Ù· ÛËÌÂ›· ∞ Î·È µ.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ª ¿Óˆ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢1 Î·È ∂1 ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ O1 Î·È O2 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ª¢1 Î·È ª∂1.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢2 Î·È ∂2 ˆ˜ ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌË-

Ì¿ÙˆÓ ª¢1 Î·È ª∂1 ÌÂ ÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ O1 Î·È O2 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ª¢2, ª∂2, ª∞ Î·È ªµ, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ

Ù· Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·, fiˆ˜ Î·È Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ª¢1

Î·È ª∂1.
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Ù· ÁÈÓfiÌÂÓ· ª¢2*ª¢1, ª∞*ªµ Î·È ª∂2*ª∂1 Î·È ÈÓ·ÎÔ-

ÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·.
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ª ¿Óˆ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ‹ ÌÂÙ·‚¿ÏÂÙÂ ÙÈ˜ ·ÎÙ›ÓÂ˜ ÙˆÓ Î‡ÎÏˆÓ

O1 Î·È O2 Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ÌÂÁÂıÒÓ Ô˘ 
ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.
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ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Ï˘ÎÂ›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
1) ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘Ò-

ÛÂÙÂ Î¿ÔÈ· ˘fiıÂÛË. ¶Ò˜ ÙËÓ ·ÈÙÈÔÏÔÁÂ›ÙÂ;

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

2) ¶ÔÈ· È‰ÈfiÙËÙ· Ê·›ÓÂÙ·È fiÙÈ ¤¯Ô˘Ó Ù· ÛËÌÂ›· ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â; ∞ÈÙÈÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ÙËÓ 
·¿ÓÙËÛ‹ Û·˜.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

¶ÂÚ›ÙˆÛË 2Ë: OÈ Î‡ÎÏÔÈ ÂÊ¿ÙÔÓÙ·È.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó·Ó Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ O1.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ∞ ¿Óˆ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ Î¤ÓÙÚÔ˘ O1.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó·Ó Î‡ÎÏÔ ÌÂ Î¤ÓÙÚÔ O2 Î·È ·ÎÙ›Ó· O2∞.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O1O2.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙËÓ Î¿ıÂÙË Â˘ıÂ›· Â ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ∞ ÛÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O1O2.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ª ¿Óˆ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢1 Î·È ∂1 ¿Óˆ ÛÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ O1 Î·È O2, ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Ï˘ÎÂ›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ

ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ª¢1 Î·È ª∂1.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢2 Î·È ∂2 ˆ˜ ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ 

ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ª¢1 Î·È ª∂1 ÌÂ ÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ O1 Î·È O2 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ª¢2, ª∂2 Î·È ª∞, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· Î·È

ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·, fiˆ˜ Î·È Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ª¢1 Î·È ª∂1.

ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Ù· ÁÈÓfiÌÂÓ· ª¢2*ª¢1, ª∞^2 Î·È ª∂2*ª∂1 Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ Ù·
·˘ÙfiÌ·Ù·.

ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ª ¿Óˆ ÛÙËÓ Â˘ıÂ›· Â ‹ ÌÂÙ·‚¿ÏÂÙÂ ÙÈ˜ ·ÎÙ›ÓÂ˜ ÙˆÓ Î‡ÎÏˆÓ
O1 Î·È O2 Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ÌÂÁÂıÒÓ Ô˘ ÚÔ·Ó·-
Ê¤ÚıËÎ·Ó.

1) ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘Ò-
ÛÂÙÂ ÌÈ· ˘fiıÂÛË; ¶Ò˜ ÙËÓ ·ÈÙÈÔÏÔÁÂ›ÙÂ;

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

2) ¶ÔÈ· È‰ÈfiÙËÙ· Ê·›ÓÂÙ·È fiÙÈ ¤¯Ô˘Ó Ù· ÛËÌÂ›· ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â; ∞ÈÙÈÔÏÔÁ‹ÛÙÂ ÙËÓ 
·¿ÓÙËÛ‹ Û·˜.

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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..............................................................................................................................................................................................................................................
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™ÂÏ›‰· 46 ñ B’ §˘ÎÂ›Ô˘ – ¢‡Ó·ÌË ÛËÌÂ›Ô˘ ˆ˜ ÚÔ˜ Î‡ÎÏÔ

ñ ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Ï˘ÎÂ›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II

¶ÂÚ›ÙˆÛË 3Ë: OÈ Î‡ÎÏÔÈ ‰ÂÓ ¤¯Ô˘Ó Î·Ó¤Ó· ÎÔÈÓfi ÛËÌÂ›Ô.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ‰‡Ô ÌË ÙÂÌÓfiÌÂÓÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜, ÌÂ Î¤ÓÙÚ· O1 Î·È O2.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· O1O2.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ª ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢1 Î·È ∂1 ¿Óˆ ÛÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ O1 Î·È O2 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ª¢1 Î·È ª∂1.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ÛËÌÂ›· ¢2 Î·È ∂2 ˆ˜ ÛËÌÂ›· ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ 

ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ª¢1 Î·È ª∂1 ÌÂ ÙÔ˘˜ Î‡ÎÏÔ˘˜ O1 Î·È O2 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· ª¢2, ª∂2, ª¢1 Î·È ª∂1, Î·È

ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Ù· ·˘ÙfiÌ·Ù·.
ñ ÀÔÏÔÁ›ÛÙÂ Ù· ÁÈÓfiÌÂÓ· ª¢2*ª¢1 Î·È ª∂2*ª∂1. ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÔ ª ¿Óˆ

ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹ Û·˜ Î·È ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÙÂ ÁÈ· ÔÈÂ˜ ı¤ÛÂÈ˜ ÙÔ˘ ª Ù·
ÁÈÓfiÌÂÓ· Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó Â›Ó·È ›Û·.

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................

∞ÈÙÈÔÏfiÁËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 
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