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°’ ∆¿ÍË – ¢È·Ó‡ÛÌ·Ù· – ¶Ú¿ÍÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ
2 ¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜
ÃÚfiÓÔ˜: 1 ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÒÚ·

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 1
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· ‰∞µ, ‰∞°, ‰µ∞, ‰µ°,
‰°∞, ‰°µ. ∂¿Ó ‰∞µ+‰∞°=‰∞¢, ‰µ∞+‰µ°=‰µ∂ Î·È ‰°∞+‰°µ=‰°∑, ÙÈ Û˘ÌÂ-
Ú·›ÓÂÙÂ ÁÈ· ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ‰∞¢+‰µ∂+‰°∑ Î·È ÛÂ ÙÈ ¿Ú·ÁÂ ‰È·Ê¤ÚÂÈ ·fi ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ·
∞µ+∞°+µ°+µ∞+°∞+°µ; ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙ· Ì‹ÎË
ÙˆÓ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ ‰∞¢, ‰µ∂ Î·È ‰°∑ Î·È ÙˆÓ ‰È·Ì¤ÛˆÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞ª, µª2 Î·È
°ª3 ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·;

™Ùfi¯Ô˜
∏ Î·Ù·ÓfiËÛË ÙË˜ ‰È·ÊÔÚÔÔ›ËÛË˜ ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ
Î·È ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ Ì¤Û· ·fi ÁÓˆÛÙ¿ ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· ∞µ Î·È µ°, Î·È ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù·. 
ñ OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘ÛÌ· ∞¢, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙÔ˘ ∞¢ ÌÂ ÙË µ°, ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ª Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ

Ù· Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌ· ÙÌ‹Ì·Ù· µª Î·È ª°. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· ∞ª, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· µ∞ Î·È µ°, Î·È ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù·. 
ñ OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘ÛÌ· µ∂, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ.
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙÔ˘ µ∂ ÌÂ ÙËÓ ∞°, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ª2. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· µª2, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ ∂ÈÏ¤ÔÓ, Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· °∞ Î·È °µ, Î·È ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù·. 
ñ OÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘ÛÌ· °∑, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ.
ñ K·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙÔ˘ °∑ ÌÂ ÙËÓ ∞µ, Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ª3. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ, Â›ÛË˜, ÙÔ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌÔ ÙÌ‹Ì· °ª3, Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ ¶ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· µ∂ Î·È ∞¢, ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘-

ÛÌ· °∑’ Î·È ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ ÙÔ. 
ñ ¶ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ Ù· ÌÂÁ¤ıË ∞¢, ∞ª, µª, ª°, µ∂, µª2, °∑, °ª3 Î·È °∑’. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ∞, µ Î·È ° ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ° ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘Ô-

ÏÔÁÈÛÙ‹ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· Ô˘ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ‰È·Ù˘ÒÛÙÂ ˘Ôı¤ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙÈ˜
ÔÔ›Â˜ Èı·ÓÒ˜ Û˘Û¯ÂÙ›˙ÔÓÙ·È ÔÈ ·Ú·¿Óˆ ·Ú·ÛÙ¿ÛÂÈ˜ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
∞µ° ÔÈ ÔÔ›Â˜ ˘ÔÏÔÁ›ÛÙËÎ·Ó.
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∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·:

1. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË Ê·›ÓÂÙ·È Ó· ˘¿Ú¯ÂÈ ·Ó¿ÌÂÛ· ÛÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ‰‡Ô ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ Ô˘
ÍÂÎÈÓÔ‡Ó ·fi Ì›· ÎÔÚ˘Ê‹ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Î·È ¤¯Ô˘Ó Ì‹ÎÔ˜ ›ÛÔ ÌÂ ÙÔ Ì‹ÎÔ˜ ÙˆÓ
·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ Ô˘ ÍÂÎÈÓÔ‡Ó ·fi ·˘Ù‹ ÙËÓ ÎÔÚ˘Ê‹ Î·È ÛÙËÓ
ÂÚÈÂ¯fiÌÂÓË ‰È¿ÌÂÛÔ;

∞¿ÓÙËÛË
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2. ∑ËÙÂ›Ù·È Ó· Û˘ÌÏËÚˆıÔ‡Ó Ù· ‰Â‡ÙÂÚ· Ì¤ÏË ÙˆÓ ÈÛÔÙ‹ÙˆÓ:

‰∞µ+‰∞°=‰∞¢= .........................................................................................................................................................................

‰µ∞+‰µ°=‰µ∂= ..........................................................................................................................................................................

‰°∞+‰°µ=‰°∑= ............................................................................................................................................................................

‰∞¢+‰µ∂=‰°∑’= ........................................................................................................................................................................

‰°∑’+‰°∑= ............................................................................................................................................................................................
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¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· 2
¡· Î·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÂÙÂ ¤Ó· ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· Ì¤Û· ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ ª1, ª2 Î·È ª3.
∂¿Ó ‰∞ª1, ‰∞ª2 Î·È ‰∞ª3 Â›Ó·È Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· Ô˘ ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡Ó ÛÙ· Â˘ı‡ÁÚ·Ì-
Ì· ÙÌ‹Ì·Ù· ∞ª1, ∞ª2 Î·È ∞ª3, Ó· ‰ÈÂÚÂ˘Ó‹ÛÂÙÂ ÛÂ ÙÈ ‰È·Ê¤ÚÂÈ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ·
‰∞ª1+‰∞ª2+‰∞ª3 ·fi ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ∞ª1+∞ª2+∞ª3.

™Ùfi¯Ô˜
∏ Î·Ù·ÓfiËÛË ÙË˜ ‰È·ÊÔÚÔÔ›ËÛË˜ ÙˆÓ Ú¿ÍÂˆÓ ÌÂÙ·Í‡ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ ·fi ·˘Ù¤˜
ÙˆÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ Â˘ı‡ÁÚ·ÌÌˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ÙÔ˘˜, ÌÂ ‚¿ÛË ÙÔ ·Ú¿‰ÂÈÁÌ· ÙˆÓ ‰È·Ì¤-
ÛˆÓ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ıÂˆÚÔ‡ÌÂÓˆÓ ˆ˜ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ.

∫·Ù·ÛÎÂ˘‹
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° Î·È Ù· Ì¤Û· ª1, ª2 Î·È ª3 ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘

µ°, ∞¢ Î·È ∞µ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. 
ñ ∫·Ù·ÛÎÂ˘¿ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· ∞ª1, µª2 Î·È °ª3. 
ñ ¶ÚÔÛı¤ÛÙÂ Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· ∞ª1 Î·È µª2 ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ° Î·È ÔÓÔÌ¿ÛÙÂ

ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ¿ ÙÔ˘˜ ‰È¿Ó˘ÛÌ· °¢. 
ñ ™ÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·, ÌÂÙÚ‹ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ‰È·Ó‡ÛÌ·Ù· °¢ Î·È

°ª3. 
ñ ªÂÙ·ÎÈÓ‹ÛÙÂ ÙÈ˜ ÎÔÚ˘Ê¤˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ÛÙËÓ ÔıfiÓË ÙÔ˘ ˘ÔÏÔÁÈÛÙ‹, ÌÂÙÚ‹-

ÛÙÂ Î·È ÈÓ·ÎÔÔÈ‹ÛÙÂ ·˘ÙfiÌ·Ù· Ù· ÌÂÁ¤ıË Ô˘ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎ·Ó.

¢ÈÂÚÂ‡ÓËÛË
ªÂ ‚¿ÛË Ù· ‰Â‰ÔÌ¤Ó· ÙÔ˘ ›Ó·Î· ÙÔÓ ÔÔ›Ô ÚÔËÁÔ˘Ì¤Óˆ˜ Î·Ù·ÛÎÂ˘¿Û·ÙÂ, ÔÈ·
˘fiıÂÛË ÌÔÚÂ›ÙÂ Ó· ‰È·Ù˘ÒÛÂÙÂ;

¢È·Ù‡ˆÛË ˘fiıÂÛË˜

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

∂È‰ÈÎfiÙÂÚ·:

1. ∑ËÙÂ›Ù·È Ó· Û˘ÌÏËÚÒÛÂÙÂ ÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ Ì¤ÏÔ˜ ÙË˜ ÈÛfiÙËÙ·˜:
‰∞ª1+‰µª2+‰°ª3= .............................................................................................................................................................

2. ™Â ÙÈ ‰È·Ê¤ÚÂÈ ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ‰∞ª1+‰µª2+‰°ª3 ·fi ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ·
∞ª1+µª2+°ª3;

∞¿ÓÙËÛË

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................. 

°’ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ – ¢È·Ó‡ÛÌ·Ù· – Ú¿ÍÂÈ˜ ÌÂÙ·Í‡ ‰È·Ó˘ÛÌ¿ÙˆÓ ñ ™ÂÏ›‰· 93

¢Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ Ì·ıËÙ‹ Á˘ÌÓ·Û›Ô˘ ÛÙÔ ÂÚÈ‚¿ÏÏÔÓ Cabri – geometry II ñ




