
Áò õðïèÝóïõìå üôé Ý÷ïõìå Ýíá ïñèïãþíéï ðáñáëëçëüãñáììï ìå ìÞêïò 3 ìÝôñá êáé ðëÜôïò 2
ìÝôñá. Ìáò èÝôïõí ôï ðáñáêÜôù åñþôçìá: «Áí åëáôôþóïõìå ôï ìÞêïò êáôÜ Ýíá ðïóü êáé áõ-
îÞóïõìå ôï ðëÜôïò êáôÜ ôï ßäéï ðïóü, ðþò ìåôáâÜëëåôáé ôï åìâáäüí ôïõ ïñèïãùíßïõ;».

Ìßá áõèüñìçôç áðÜíôçóç ðïõ äßíïõí áñêåôïß óå áõôü ôï åñþôçìá åßíáé üôé ôï åìâáäüí äå
ìåôáâÜëëåôáé. ÈÝëïõìå, ìå ôç âïÞèåéá ôïõ ëïãéóìéêïý, íá åëÝãîïõìå áí åßíáé óùóôüò áõôüò ï
éó÷õñéóìüò.

1 Íá ïíïìÜóåôå ôï ðïóü ìåôáâïëÞò x. Áí åëáôôþóïõìå ôï ìÞêïò êáôÜ ôï ðïóü x êáé áõîÞ-
óïõìå ôï ðëÜôïò êáôÜ ôï ßäéï ðïóü, ðïéåò åßíáé ïé äéáóôÜóåéò ôïõ ïñèïãùíßïõ;

Ðïéá ðïóÜ ôåëéêÜ ìåôáâÜëëïíôáé êáé ðïéá ðáñáìÝíïõí óôáèåñÜ;

2 Ðþò ìðïñïýìå íá åëÝãîïõìå ôïí ôñüðï ìå ôïí ïðïßï óõììåôáâÜëëïíôáé ôá ðïóÜ;

Íá êáôáóêåõÜóåôå ðßíáêá ôéìþí, ìå ôç âïÞèåéá ôïõ ëïãéóìéêïý, ãéá ôéò ðïóüôçôåò ïé ïðïßåò
ìåôáâÜëëïíôáé.

3 Ìå âÜóç ôïí ðßíáêá, íá êáôáóêåõÜóåôå ôï ãñÜöçìá ôùí óçìåßùí ìå ôåôìçìÝíç x êáé ôå-
ôáãìÝíç ôï åìâáäüí ôïõ ïñèïãùíßïõ.

4 ÈÝëïõìå íá âñïýìå ðïéá ìïñöÞ óõíÜñôçóçò Ý÷åé ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ðïõ ðåñíÜ áðü üëá
ôá óçìåßá ôïõ ãñáöÞìáôïò.

ÊáôáóêåõÜóôå ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò y = −x2 êáé óôç óõíÝ÷åéá, ìå ôç âïÞ-
èåéá ôïõ åñãáëåßïõ ìåôáöïñÜò ãñáöéêþí ðáñáóôÜóåùí, ìåôáêéíÞóôå ôç ãñáöéêÞ ðáñÜ-
óôáóç ðñþôá êáôáêüñõöá êáé êáôüðéí ïñéæüíôéá, ãéá íá åöáñìüóåé üóï ôï äõíáôüí êáëý-
ôåñá ðÜíù óôá óçìåßá ôïõ áñ÷éêïý ãñáöÞìáôïò. Ï ôýðïò ôçò óõíÜñôçóçò áíáãñÜöåôáé
óôï ðÜíù ìÝñïò ôïõ ðßíáêá.

5 Íá åðéâåâáéþóåôå áëãåâñéêÜ ôïí ôýðï ôçò óõíÜñôçóçò ôïõ åìâáäïý ðïõ âñÞêáôå óôï ðñïç-
ãïýìåíï åñþôçìá.

6 Ôþñá ðëÝïí ãíùñßæåôå ôç ó÷Ýóç ðïõ óõíäÝåé ôç ìåôáâïëÞ x ôùí äéáóôÜóåùí ìå ôï åìâá-
äüí. Íá êáèáñßóåôå ôçí ïèüíç êáé íá êáôáóêåõÜóåôå ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôç-
óçò ðïõ Ý÷åôå ðñïóäéïñßóåé óôá ðñïçãïýìåíá åñùôÞìáôá.

Ðïéá êëßìáêá ðéóôåýåôå üôé åßíáé êáôÜëëçëç ãéá ôï óõãêåêñéìÝíï ðñüâëçìá;

Ðïéï åßíáé ôï íüçìá ôùí áñíçôéêþí ôéìþí ãéá ôï x;

7 Ðþò ìðïñïýìå íá õðïëïãßóïõìå áðü ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôç ìÝãéóôç ôéìÞ ðïõ ìðïñåß
íá ðÜñåé ôï åìâáäüí;

8 Íá õðïëïãßóåôå ôá óçìåßá ôïìÞò ôçò ãñáöéêÞò ðáñÜóôáóçò ìå ôïõò Üîïíåò. Ðïéá åßíáé ç
óçìáóßá ôùí óçìåßùí áõôþí ãéá ôï óõãêåêñéìÝíï ðñüâëçìá; Ðïéá åßíáé ç ó÷Ýóç ôùí äýï
áõôþí óçìåßùí ìå ôï ðñïçãïýìåíï åñþôçìá;

H ìåôáâïëÞ ôïõ åìâáäïý åíüò ïñèïãùíßïõ
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Ç ìåôáâïëÞ ôïõ åìâáäïý åíüò ïñèïãùíßïõ

9 Óå Ýíá Üëëï ïñèïãþíéï, éäßùí äéáóôÜóåùí, åëáôôþíïõìå ìüíï ôï ìÞêïò êáôÜ ôï Þìéóõ
ôçò ìåôáâïëÞò ôùí äéáóôÜóåùí ôïõ áñ÷éêïý ïñèïãùíßïõ, äçëáäÞ êáôÜ x/2. Åßíáé äõíáôüí
ôï íÝï ïñèïãþíéï íá áðïêôÞóåé ôï ßäéï åìâáäüí ìå ôï áñ÷éêü ãéá êÜðïéá ôéìÞ ôïõ x; Ðþò
ìðïñïýìå íá áðáíôÞóïõìå óôï åñþôçìá áõôü ìå ôç âïÞèåéá ôïõ ëïãéóìéêïý;

Íá åêöñÜóåôå ôï åìâáäüí Å´ ôïõ íÝïõ ïñèïãùíßïõ ùò óõíÜñôçóç ôïõ x êáé íá êÜíåôå ôç
ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò ó÷Ýóçò óôï ßäéï óýóôçìá áîüíùí ìå ôçí ðñïçãïýìåíç.

10 ÈÝëïõìå íá âñïýìå ãéá ðïéá ôéìÞ ôïõ x ôá äýï åìâáäÜ åßíáé ßóá. Ðþò ìðïñåß íá ãßíåé
áõôü ìå ôç âïÞèåéá ôïõ ëïãéóìéêïý êáé ôùí ãñáöéêþí ðáñáóôÜóåùí;

Íá åðéâåâáéþóåôå áëãåâñéêÜ ôï áðïôÝëåóìá.

11 Ìå âÜóç ôéò äõï ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò, íá âñåßôå ôéò ôéìÝò ôïõ x ãéá ôéò ïðïßåò ôï åìâá-
äüí ôïõ ðñþôïõ ïñèïãùíßïõ åßíáé ìåãáëýôåñï áðü ôï åìâáäüí ôïõ äåõôÝñïõ ïñèïãù-
íßïõ.
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