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2. Ôï ðñüâëçìá ôïõ ðÝôñéíïõ ìïíïðáôéïý

Óýíôïìç ðåñéãñáöÞ ôçò äñáóôçñéüôçôáò 
Ç äñáóôçñéüôçôá áõôÞ äßíåé ôçí åõêáéñßá óôïõò ìáèçôÝò íá áó÷ïëçèïýí ìå äéáäéêáóßåò
‘ïéêïäüìçóçò’ ìéáò áíáäñïìéêÞò ó÷Ýóçò, ðñïêåéìÝíïõ íá áíôéìåôùðßóïõí Ýíá ðñüâëçìá êáôáóêåõÞò.
Ç äñáóôçñéüôçôá åßíáé äïìçìÝíç ìå ôÝôïéï ôñüðï, þóôå íá ïäçãçèïýí óôáäéáêÜ óôç ó÷Ýóç ðïõ èá
÷ñçóéìïðïéÞóïõí, ãéá íá ëýóïõí ôï ðñüâëçìá, êáèþò êáé óå áíáðñïóáñìïãÞ ôçò ó÷Ýóçò áõôÞò,
ðñïêåéìÝíïõ íá îåðåñÜóïõí ôá ðñïâëÞìáôá ðïõ äçìéïõñãïýíôáé áðü ôçí åêÜóôïôå áëëáãÞ ôùí
äåäïìÝíùí ôïõ ðñïâëÞìáôïò.

¸íôáîç óôï Áíáëõôéêü Ðñüãñáììá
Åßíáé Ýíá ðñüâëçìá ðïõ ìðïñåß íá åíôá÷èåß óôï ðñüãñáììá ôçò Á´ Ëõêåßïõ êáé óõãêåêñéìÝíá,  óôçí
åíüôçôá ôùí ðñïüäùí. Ìðïñåß üìùò íá äïèåß êáé óå ïðïéáäÞðïôå ôÜîç ôïõ Ãõìíáóßïõ (åêôüò ôçò
Á´) êáé ôïõ Ëõêåßïõ óáí ìéá áíåîÜñôçôç åñãáóôçñéáêÞ äñáóôçñéüôçôá óôï ìÜèçìá ôùí Ìáèçìáôéêþí. 

Åêôéìþìåíïò ÷ñüíïò äéäáóêáëßáò: 3 äéäáêôéêÝò þñåò

Äéäáêôéêïß óôü÷ïé
Ïé ìáèçôÝò:
> Íá åìðëáêïýí óå äéáäéêáóßåò äçìéïõñãßáò áíáäñïìéêÞò ó÷Ýóçò. 
> Íá ìðïñïýí íá áíáðñïóáñìüæïõí ôç ó÷Ýóç áõôÞ, áíÜëïãá ìå ôá äåäïìÝíá ôïõ ðñïâëÞìáôïò.
> Íá äéåñåõíÞóïõí ôçí ïñèüôçôá ôçò ó÷Ýóçò ðïõ äçìéïýñãçóáí.
> Íá óõíäÝóïõí Ýíá ðñüâëçìá êáôáóêåõÞò ìå ôéò ìáèçìáôéêÝò Ýííïéåò ðïõ ôï äéÝðïõí.
EðéðñïóèÝôùò, ç áó÷ïëßá ìå ìßá ôÝôïéá äñáóôçñéüôçôá äßíåé ôçí åõêáéñßá óôïõò ìáèçôÝò áö' åíüò
ìåí íá óõíäÝóïõí ôá ìáèçìáôéêÜ ìå ôçí êáèçìåñéíÞ ôïõò æùÞ, áö' åôÝñïõ äå íá óõíåéäçôïðïéÞóïõí
üôé óå Ýíá ðñüâëçìá ìðïñïýí íá õðÜñîïõí äéáöïñåôéêÝò óùóôÝò ëýóåéò. Åðßóçò ìðïñïýí íá
äéáðéóôþóïõí ôç äõíáôüôçôá ðïõ ôïõò ðáñÝ÷åôáé áðü ôï ëïãéóìéêü íá åðéëýïõí åýêïëá êáé ãñÞãïñá
Ýíá ðñüâëçìá óôçí ðåñßðôùóç áíáðñïóáñìïãÞò ôùí äåäïìÝíùí ôïõ. 

ÐáñáôçñÞóåéò
1. Ôï ðñüâëçìá áõôü èá ìðïñïýóå, åö’ üóïí åßíáé äõíáôüí, íá óõíäåèåß ìå ìéá áíÜëïãç  

êáôáóêåõÞ ðïõ íá ìðïñåß íá ãßíåé óôï ÷þñï ôïõ ó÷ïëåßïõ (óôçí áõëÞ, óôïõò áèëçôéêïýò 
÷þñïõò êôë).

2. Ôï ó÷Ýäéï óôï ÷áñôß ãéá ôçí ôïðïèÝôçóç ôùí ðåôñþí åßíáé ìéá áíáãêáßá åíÝñãåéá ðñéí áðü ôç 
÷ñÞóç ôïõ ëïãéóìéêïý. Ìå ôç âïÞèåéá ôïõ ó÷åäßïõ ïé ìáèçôÝò èá ïäçãçèïýí óôáäéáêÜ óôç 
ãåíßêåõóç ôçò ó÷Ýóçò ðïõ èá ÷ñçóéìïðïéÞóïõí, óôï ðáñÜèõñï ‘Ðßíáêáò’ Þ óôçí 
‘Áñéèìïìç÷áíÞ’. Èá âïçèïýóå åðßóçò êáé ç êáôáóêåõÞ åíüò ðßíáêá óôï ôåôñÜäéï, óáí 
áõôüí ðïõ öáßíåôáé ðáñáêÜôù. (Åäþ Ý÷ïõìå ðÜñåé ôçí áðüóôáóç áðü ôï óðßôé ßóç ìå 35 cm êáé
Ý÷ïõìå óõìâïëßóåé ôçí áðüóôáóç ìåôáîý ôùí ðåôñþí ìå x.) Èá Þôáí ÷ñÞóéìï ç êÜèå ïìÜäá íá 
åðéëÝîåé äéêÞ ôçò áðüóôáóç ôçò ðñþôçò ðÝôñáò áðü ôï óðßôé ïýôùò þóôå íá ôïíéóôåß ç ýðáñîç
äéáöïñåôéêþí ëýóåùí óå Ýíá ðñüâëçìá. 
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3. Ðñïôåßíåôáé íá äïõëÝøåé êÜèå ïìÜäá ìå ôéò äéêÝò ôçò åðéëïãÝò (áðüóôáóç ðåôñþí), ïýôùò 
þóôå íá ãßíåé áíôéëçðôü üôé óå Ýíá ôÝôïéï ðñüâëçìá ìðïñïýí íá õðÜñ÷ïõí ðïëëÝò 
äéáöïñåôéêÝò ëýóåéò.

4. Óôçí åéêüíá 1, öáßíåôáé ï ðßíáêáò ðïõ öôéÜîáìå óôï Function Probe, ãéá íá áðáíôÞóïõìå óôá 
åñùôÞìáôá 7 êáé 12. ÁñéèìÞóáìå ôéò ðÝôñåò áðü 0-14 êáé öôéÜîáìå ôéò ó÷Ýóåéò 
14x+30*15+35=1350 (÷ùñßò óêáëïðÜôé) êáé 14x+30*15+35=1325 (ìå óêáëïðÜôé), 
ðñïêåéìÝíïõ íá õðïëïãßóïõìå ôï x (x=61,7857143 óôçí ðñþôç ðåñßðôùóç êáé ôï x=60 óôç 
äåýôåñç).

5. Óôçí åéêüíá 2, ç ôÝôáñôç óôÞëç ôïõ ðßíáêá öôéÜ÷ôçêå èåùñþíôáò ôçí áðüóôáóç ìåôáîý ôùí 
ðåôñþí ßóç ìå ôï ìéóü ôçò ðñïçãïýìåíçò óôÞëçò êáé âñÞêáìå üôé èá ðñÝðåé íá ÷ñçóéìïðïéÞóåé
20 ðÝôñåò óõìðëçñþíïíôáò ôçí ðñþôç óôÞëç (áðü ôï 14 êáé êÜôù), ìÝ÷ñé ôï áíôßóôïé÷ï êåëß 
ôçò ôÝôáñôçò óôÞëçò íá ìáò äåßîåé ôçí ôéìÞ 1295.

6. Ðñïôåßíåôáé óôï ôÝëïò ôçò äñáóôçñéüôçôáò êÜèå ïìÜäá íá ðáñïõóéÜóåé ôçí åñãáóßá ôçò óôéò 
Üëëåò ïìÜäåò ôçò ôÜîçò êáé íá óõæçôÞóïõí üëïé ãéá ôçí ðïñåßá ôçò äéåñåýíçóçò ðïõ 
áêïëïýèçóáí.

> Âéâëßï ÊáèçãçôÞ

åéêüíá 1

ÐÝôñá Áðüóôáóç ðÝôñáò áðü ôï óðßôé
1 35
2 35+30+x
3 35+30+x+30+x=35+2(30+x)
4 35+2(30+x)+30+x=35+3(30+x)
5 ……………………………….
6 ………………………………
7 35+6(30+x)

15 35+14(30+x)
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Öýëëï åñãáóßáò ãéá ôï ìáèçôÞ  

Á’ ÌÝñïò
Áò õðïèÝóïõìå üôé ç çëéêéùìÝíç ãåéôüíéóóÜ óïõ, ç êõñßá ÁãíÞ ÃÝñïõ, óïõ æçôÜåé íá óôñþóåéò Ýíá
ìïíïðÜôé áðü ðÝôñåò ìÝóá óôçí áõëÞ ôçò, îåêéíþíôáò áðü ôçí ðßóù ðüñôá ôïõ óðéôéïý ôçò êáé
êáôáëÞãïíôáò óå ìéá óêÜöç ãéá ðïõëéÜ, ç ïðïßá âñßóêåôáé 13,5 m ìáêñýôåñá. Ãéá ôï óêïðü áõôü, ç
ßäéá Ý÷åé áãïñÜóåé äåêáðÝíôå óôñïããõëÝò ðÝôñåò, äéáìÝôñïõ 30 cm ç êáèåìßá. Èá Þèåëå íá ôéò
ôïðïèåôÞóåéò ïìïéüìïñöá óôçí áõëÞ, þóôå ç áðüóôáóç áíÜìåóá óôéò ðÝôñåò íá åßíáé ðáíôïý ç ßäéá
êáé ìå ôÝôïéïí ôñüðï, þóôå ç ôåëåõôáßá ðÝôñá íá áêïõìðÜåé óôç óêÜöç ãéá ôá ðïõëéÜ. Ìðïñåßò íá
êáèïñßóåéò ìüíïò óïõ ôçí áðüóôáóç áíÜìåóá óôçí ðñþôç ðÝôñá êáé ôçí ðüñôá ôïõ óðéôéïý êáé äåí
ðåéñÜæåé íá äéáöÝñåé áðü ôçí áðüóôáóç ðïõ Ý÷ïõí ïé õðüëïéðåò ðÝôñåò ìåôáîý ôïõò. Ðñéí ðáò
ëïéðüí óôï óðßôé ôçò, ãéá íá êÜíåéò ôçí äïõëåéÜ, êÜíåéò Ýíá ó÷Ýäéï ìå ôéò 15 ðÝôñåò ðïõ îåêéíïýí
áðü ôï óðßôé ôçò êõñßáò ÁãíÞò êáé êáôáëÞãïõí óôç óêÜöç ãéá ôá ðïõëéÜ. 

1. Ðüóï èá áöÞóåéò áíÜìåóá óôçí ðñþôç ðÝôñá êáé ôçí ðüñôá ôïõ óðéôéïý;
2. Óå ðïéá áðüóôáóç èá ôïðïèåôÞóåéò ôç ìéá ðÝôñá ìåôÜ ôçí Üëëç, þóôå íá ÷ñçóéìïðïéÞóåéò êáé 

ôéò äåêáðÝíôå, ðñïêåéìÝíïõ íá öôÜóåéò ôç óêÜöç ãéá ôá ðïõëéÜ;

> OìÜäá Á: ÃñáììéêÝò ÓõíáñôÞóåéò

åéêüíá 2
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3. Ðüóï èá áðÝ÷åé ç áñ÷Þ ôçò ôñßôçò ðÝôñáò áðü ôï óðßôé;
4. Ðüóï èá áðÝ÷åé ç áñ÷Þ ôçò ôçò ðÝìðôçò ðÝôñáò áðü ôï óðßôé; 
5. Ôçò äÝêáôçò ðÝôñáò; Ôçò äÝêáôçò ôÝôáñôçò ðÝôñáò;
6. Ðåñßãñáøå ôçí ìÝèïäï ðïõ áêïëïýèçóåò, ãéá íá áðáíôÞóåéò óôéò åñùôÞóåéò 3-5.
7. Êáôáóêåýáóå Ýíáí ðßíáêá óôo Function Probe, ãéá íá äåßîåéò ðüóï áðÝ÷åé êÜèå ìéá áðü ôéò 

äåêáðÝíôå ðÝôñåò áðü ôï óðßôé. Ç ìéá óôÞëç èá ðåñéëáìâÜíåé ôïõò áñéèìïýò áðü 1 ùò 
15 êáé ç äåýôåñç ôçí áðüóôáóç ôïõ óðéôéïý áðü ôçí ðñþôç ðÝôñá, áðü ôç äåýôåñç ðÝôñá êôë. 
Ìïëïíüôé ìðïñåßò íá ðëçêôñïëïãÞóåéò ôéò ôéìÝò ôçò äåýôåñçò óôÞëçò ìéá - ìéá, ôï Function 
Probe Ý÷åé ôñüðïõò íá óå âïçèÞóåé. Ìðïñåßò á) íá ãåìßóåéò ôç óôÞëç ÷ñçóéìïðïéþíôáò ôçí 
åíôïëÞ ‘ÃÝìéóìá’ â) íá ðëçêôñïëïãÞóåéò Ýíáí ôýðï óôç óåéñÜ ìåôáâëçôþí/ôýðùí ã) íá 
äçìéïõñãÞóåéò Ýíá êïõìðß óôçí ‘Áñéèìïìç÷áíÞ’ êáé íá ÷ñçóéìïðïéÞóåéò ôçí åíôïëÞ ‘ÔéìÞ óå 
Ðßíáêá’ ôïõ ìåíïý ‘ÁðïóôïëÞ’, êôë. (Èá ðÜñåéò åðéðëÝïí âáèìü ãéá êÜèå íÝï ôñüðï ðïõ 
ìðïñåßò íá âñåéò ãéá íá óõìðëçñþóåéò ôç óôÞëç). 

Â’ ÌÝñïò
¸÷ïíôáò êÜíåé üëïõò ôïõò õðïëïãéóìïýò óïõ óå ÷áñôß, ðçãáßíåéò óôï óðßôé ôçò êõñßáò ÁãíÞò, ãéá
íá îåêéíÞóåéò ôï óôñþóéìï ôïõ ìïíïðáôéïý. ¼ìùò, áíáêáëýðôåéò ìå Ýêðëçîç üôé Ýîù áðü ôçí ðßóù
ðüñôá ôçò ãåéôüíéóóÜò óïõ õðÜñ÷åé Ýíá ôóéìåíôÝíéï óêáëïðÜôé ìå ðëÜôïò 25 cm. ÄåäïìÝíïõ üôé
èÝëåéò íá ÷ñçóéìïðïéÞóåéò êáé ôéò äåêáðÝíôå ðÝôñåò, áíôéëáìâÜíåóáé üôé èá ðñÝðåé íá
ðñïóáñìüóåéò ôçí áðüóôáóç ðïõ áñ÷éêÜ õðïëüãéóåò üôé èá Ý÷ïõí ïé ðÝôñåò ìåôáîý ôïõò, áöïý
ìåéþèçêå ç ïëéêÞ áðüóôáóç óðéôéïý êáé óêÜöçò. 

8. Ðüóï èá áöÞóåéò áíÜìåóá óôçí ðñþôç ðÝôñá êáé ôï óêáëïðÜôé;
9. Ðïéá èá åßíáé ôþñá ç áðüóôáóç áíÜìåóá óôéò ðÝôñåò;
10. Ðüóï áðÝ÷åé ðëÝïí ç áñ÷Þ ôçò ðñþôçò ðÝôñáò áðü ôï óðßôé;
11. Ðüóï áðÝ÷åé ç áñ÷Þ ôçò Ýâäïìçò ðÝôñáò áðü ôï óðßôé; Ôçò äùäÝêáôçò;
12. ÐñïêåéìÝíïõ íá äéåõêïëõíèåßò óôïí õðïëïãéóìü ôçò áðüóôáóçò ïðïéáóäÞðïôå ðÝôñáò ôïõ 

ìïíïðáôéïý áðü ôï óðßôé, äçìéïýñãçóå Ýíá êïõìðß óôçí ‘Áñéèìïìç÷áíÞ’, ôï ïðïßï èá ôçí 
õðïëïãßæåé. ¹ ãñÜøå Ýíáí ôýðï ðïõ èá åêöñÜæåé ôçí áðüóôáóç ôïõ óðéôéïý áðü ìéá ðÝôñá êáé 
÷ñçóéìïðïßçóÝ ôïí ãéá íá ãåìßóåéò ìéá óôÞëç ôïõ ðßíáêá.

Ã’ ÌÝñïò
Ç êõñßá ÁãíÞ ðåñðÜôçóå óôï ìïíïðÜôé ðïõ Ýóôñùóåò êáé èåùñåß üôé ç áðüóôáóç áíÜìåóá óôéò
ðÝôñåò åßíáé ðïëý ìåãÜëç ãéá ôï äéáóêåëéóìü ôçò. Èá Þèåëå ëïéðüí íá ðñïóèÝóåé ìåñéêÝò ðÝôñåò,
þóôå íá ìåéùèåß óôï ìéóü ç áðüóôáóç ðïõ õðÜñ÷åé ôþñá áíÜìåóÜ ôïõò. ÐåñéìÝíåé ëïéðüí áðü óÝíá
íá õðïëïãßóåéò ðüóåò ðÝôñåò èá ÷ñåéáóôïýí, íá ôéò áãïñÜóåéò êáé íá äéïñèþóåéò ôï ìïíïðÜôé.

13. Ðüóï áðÝ÷åé ôþñá ç ðñþôç ðÝôñá áðü ôï óðßôé (ç áñ÷Þ ôçò); 
14. Ðïéá èá åßíáé ç êáéíïýñéá áðüóôáóç áíÜìåóá óôéò ðÝôñåò; Ðüóåò åðéðëÝïí ðÝôñåò èá 

÷ñåéáóôåßò; 
15. Ðüóï èá áðÝ÷åé ç áñ÷Þ ôçò Ýâäïìçò ðÝôñáò áðü ôï óðßôé; Ôçò äÝêáôçò ðÝôñáò;
16. Äçìéïýñãçóå Ýíá êïõìðß óôçí ‘Áñéèìïìç÷áíÞ’ ìå ôï ïðïßï èá åéóÜãåéò ôïí áñéèìü ìéáò ðÝôñáò

> Âéâëßï ÊáèçãçôÞ
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êáé èá ðáßñíåéò ùò áðïôÝëåóìá ôçí áðüóôáóç áõôÞò ôçò ðÝôñáò áðü ôï óðßôé.
17. ÊáôÜóôñùóå Ýíáí ðßíáêá ðïõ íá äåß÷íåé ôçí áðüóôáóç êÜèå ðÝôñáò áðü ôï óðßôé. Ìðïñåßò íá 

÷ñçóéìïðïéÞóåéò Ýíáí ôýðï ãéá íá åéóÜãåéò ôéò áðïóôÜóåéò Þ ôï êïõìðß ðïõ äçìéïýñãçóåò óôï 
ðñïçãïýìåíï åñþôçìá.

18. á) ÅÜí ÷ñçóéìïðïßçóåò ôýðï, ãéá íá ãåìßóåéò ôïí ðßíáêá ôïõ åñùôÞìáôïò 16, íá áíáãíùñßóåéò 
ôïí ðïëëáðëáóéáóôÞ êáé ôïí ðñïóèåôÝï óôïí ôýðï óïõ. ¼óïí áöïñÜ ôéò äéáóôÜóåéò ôïõ 
ìïíïðáôéïý, äçëáäÞ ôï ðëÜôïò ðïõ Ý÷ïõí ïé ðÝôñåò, ôçí áðüóôáóç áíÜìåóÜ ôïõò, ôï 
ôóéìåíôÝíéï óêáëïðÜôé êôë., íá ðåñéãñÜøåéò ôé áíôéóôïé÷åß óôïí ðïëëáðëáóéáóôÞ êáé ôé óôïí 
ðñïóèåôÝï óôïí ôýðï óïõ. â) ÅÜí ÷ñçóéìïðïßçóåò êïõìðß ôçò ‘Áñéèìïìç÷áíÞò’ ãéá íá ãåìßóåéò
ôïí ðßíáêá ôïõ åñùôÞìáôïò 16, íá áíáãíùñßóåéò ôïí ðïëëáðëáóéáóôÞ êáé ôïí ðñïóèåôÝï óôçí 
êáôá÷ùñçìÝíç óåéñÜ ôçò ðëçêôñïëüãçóçò ðïõ áêïëïýèçóåò ãéá íá äçìéïõñãÞóåéò ôï êïõìðß. 
¼óïí áöïñÜ ôéò äéáóôÜóåéò ôïõ ìïíïðáôéïý, äçëáäÞ ôï ðëÜôïò ðïõ Ý÷ïõí ïé ðÝôñåò, ôçí 
áðüóôáóç áíÜìåóÜ ôïõò, ôï ôóéìåíôÝíéï óêáëïðÜôé êôë., íá ðåñéãñÜøåéò ôé áíôéóôïé÷åß óôïí 
ðïëëáðëáóéáóôÞ êáé ôé óôïí ðñïóèåôÝï óôçí ðëçêôñïëüãçóÞ óïõ.

> OìÜäá Á: ÃñáììéêÝò ÓõíáñôÞóåéò


