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8. Ìåôáó÷çìáôéóìïß óôçí åêèåôéêÞ êáé ëïãáñéèìéêÞ 
óõíÜñôçóç

Óýíôïìç ÐåñéãñáöÞ
Ïé ìáèçôÝò êáëïýíôáé íá ìåôáó÷çìáôßóïõí ôéò ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ôçò åêèåôéêÞò êáé ôçò
ëïãáñéèìéêÞò óõíÜñôçóçò äïõëåýïíôáò óôï ðáñÜèõñï ‘ÃñÜöçìá’ ìå óôü÷ï ôç ìåëÝôç ôïõò ùò ðñïò
ôç ìïíïôïíßá, ôéò óõììåôñßåò ùò ðñïò ôïõò äõï Üîïíåò êáé ôç äéáãþíéï ôçò ðñþôçò ãùíßáò ôùí
áîüíùí, êáèþò êáé ôç ó÷Ýóç ìåôáîý ôïõò.
Ç äñáóôçñéüôçôá áõôÞ ìðïñåß íá åðåêôáèåß áíÜëïãá ìå ôï ðïý ï äéäÜóêïíôáò èÝëåé íá äþóåé
Ýìöáóç (ð.÷. íá ðñïóôåèïýí êáé Üëëá åñùôÞìáôá ó÷åôéêÜ ìå ôç ìïíïôïíßá êôë.). 

¸íôáîç óôï Áíáëõôéêü Ðñüãñáììá
Ðñïôåßíåôáé íá äéäá÷èåß óôï êåöÜëáéï ôçò åêèåôéêÞò êáé ëïãáñéèìéêÞò óõíÜñôçóçò óôç Â´ Ëõêåßïõ.
ÓõãêåêñéìÝíá ç ìåëÝôç ôùí äõï óõíáñôÞóåùí (ìïíïôïíßá, óõììåôñßåò, ìåôáó÷çìáôéóìïß) ðïõ
ðñïôåßíåôáé óôï ó÷ïëéêü âéâëßï ìðïñåß íá ãßíåé ìå ôç âïÞèåéá ôïõ ðáñáèýñïõ ‘ÃñÜöçìá’, üðùò
äåß÷íåôáé óå áõôÞ ôç äñáóôçñéüôçôá. Óôï ðåñéâÜëëïí ôïõ ðñïãñÜììáôïò ïé ìáèçôÝò ìðïñïýí, áí
åêôåëÝóïõí ïé ßäéïé ôïõò ìåôáó÷çìáôéóìïýò ôçò åêèåôéêÞò êáé ëïãáñéèìéêÞò óõíÜñôçóçò, íá äïõí
ôéò áëëáãÝò ðïõ åðéöÝñïõí óôïí ôýðï ôçò êáé ýóôåñá íá áðïäåßîïõí áëãåâñéêÜ ôá óõìðåñÜóìáôá
ðïõ âñÞêáí.   

Åêôéìþìåíïò ÷ñüíïò äéäáóêáëßáò: 3-4 äéäáêôéêÝò þñåò

Äéäáêôéêïß óôü÷ïé
Ïé ìáèçôÝò:
> Íá êáôáíïÞóïõí ôï ñüëï ôïõ ‘á’ óôçí åêèåôéêÞ óõíÜñôçóç áx, ôé åðßðôùóç Ý÷åé äçëáäÞ ç 

áëëáãÞ ôïõ óõíôåëåóôÞ ‘á’ óôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò åêèåôéêÞò.
> Íá äïõí üôé ç åêèåôéêÞ êáé ëïãáñéèìéêÞ óõíÜñôçóç åßíáé áíôßóôñïöåò êáé Üñá óõììåôñéêÝò ùò 

ðñïò ôç äéáãþíéï ôçò ãùíßáò ôùí áîüíùí.
> Íá äéáêñßíïõí ôç ìïíïôïíßá ôçò åêèåôéêÞò êáé ëïãáñéèìéêÞò óõíÜñôçóçò óå ó÷Ýóç ìå ôï áx

(áx, logax).
> Íá ìåôáó÷çìáôßóïõí (ìåôáôüðéóç ùò ðñïò ôïõò äõï Üîïíåò, åýñåóç óõììåôñéêïý ùò 

ðñïò ôïõò äõï Üîïíåò) ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò åêèåôéêÞò êáé ëïãáñéèìéêÞò êáé íá 
ìåëåôÞóïõí ôéò áëëáãÝò ðïõ ðñïêýðôïõí óôïí ôýðï ôçò.

ÐáñáôçñÞóåéò
1. Óôï Á’ ìÝñïò ìåëåôÜôáé ç åêèåôéêÞ óõíÜñôçóç. Ðñïôåßíåôáé ïé ìáèçôÝò íá ÷åéñéóôïýí ôç 

ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ìéáò óõãêåêñéìÝíçò óõíÜñôçóçò (y=2 x) êáé íá ìåëåôÞóïõí ôç ìïíïôïíßá, 
ôç óõììåôñßá, ôçí êëßóç ôçò êáìðýëçò êáé ôéò ìåôáôïðßóåéò ôçò ùò ðñïò ôïõò äõï Üîïíåò. 

2. Óôï ðñþôï åñþôçìá ðñïôåßíåôáé, ãéá ôïí Ýëåã÷ï ôçò ìïíïôïíßáò êáé ôçò óõììåôñßáò ôùí äõï 
ãñáöéêþí ðáñáóôÜóåùí, íá ãßíåé åðéëïãÞ ìåñéêþí óçìåßùí êáé áðü ôéò äõï ãñáöéêÝò 
ðáñáóôÜóåéò (ìå ôçí åíôïëÞ ‘Óýíïëï óçìåßùí’ áðü ôï õðïìåíïý ‘Äåßãìá áðü êáìðýëç’ ùò 
ðñïò ôïí Üîïíá ôùí y) êáé íá óôáëïýí ïé óõíôåôáãìÝíåò ôïõò óôï ðáñÜèõñï ‘Ðßíáêáò’. ¸ôóé, 
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åßíáé äõíáôÞ ç ðáñáôÞñçóç ôùí ôéìþí ôçò y üôáí áõîÜíåé ç x (âëÝðå åéêüíá 1).  
3. Óôá åñùôÞìáôá 2-5 ðñïôåßíåôáé ïé ìáèçôÝò íá åêôåëïýí ðñþôá ôïõò ìåôáó÷çìáôéóìïýò êáé 

ìåôÜ íá åéêÜæïõí ãéá ôï ðïéïò èá åßíáé ï ôýðïò ôçò ìåôáó÷çìáôéóìÝíçò ãñáöéêÞò ðáñÜóôáóçò. 
Ãéá ôï ëüãï áõôü, èá ðñÝðåé íá åëåã÷èåß áí åßíáé åðéëåãìÝíç ç ñýèìéóç ‘Áðüêñõøç üëùí’ óôï 
ðáñÜèõñï äéáëüãïõ ‘ÅðéëïãÝò ðáñáèýñïõ ÃñáöÞìáôïò’ ôï ïðïßï åíåñãïðïéåßôáé áðü ôï ìåíïý 
‘ÃñÜöçìá’. Ç åðéëïãÞ ‘ÅìöÜíéóç ìåôáó÷çìáôéóìþí’ åìöáíßæåé óôï ðëáßóéï Ôýðùí êáé Éóôïñéêïý 
ôïõò ôýðïõò ôùí ìåôáó÷çìáôéóìÝíùí ãñáöéêþí ðáñáóôÜóåùí.  

4. Óôï Â’ ÌÝñïò ïé ìáèçôÝò êáëïýíôáé íá âñïõí ôç óõììåôñéêÞ ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò y=2x ùò 
ðñïò ôç äé÷ïôüìï ôçò ðñþôçò ãùíßáò ôùí áîüíùí êáé íá ìåëåôÞóïõí, üðùò ðñéí, ôç íÝá 
óõíÜñôçóç (äçë. ôç ëïãáñéèìéêÞ). Íá ôïíéóôåß ç ó÷Ýóç ðïõ Ý÷ïõí ïé äýï óõíáñôÞóåéò ìåôáîý 
ôïõò (áíôßóôñïöåò), ìå âÜóç ôç ãñáöéêÞ ôïõò ðáñÜóôáóç.

Öýëëï åñãáóßáò ãéá ôï ìáèçôÞ
Á’ ìÝñïò
1. ¢íïéîå ôï ðáñÜèõñï ‘ÃñÜöçìá’ êáé íá åéóáãÜãåéò ôïí ôýðï y=2 x óôï ‘Ðëáßóéï Ôýðùí’ 

(ðñüóåîå üôé ðñÝðåé íá ðëçêôñïëïãÞóåéò y=2^x. Ãéá ðåñéóóüôåñåò ïäçãßåò âëÝðå ôï 
Åã÷åéñßäéï ×ñÞóôç óôç óåëßäá 44). Óôï ßäéï ðáñÜèõñï íá åéóáãÜãåéò êáé ôïí ôýðï y=(1/2)x. 

Á) Åðßëåîå ìåñéêÜ óçìåßá ùò ðñïò ôïí Üîïíá ôùí y êáé áðü ôéò äýï ãñáöéêÝò 
ðáñáóôÜóåéò êáé óôåßëå ôá óôï ðáñÜèõñï ‘Ðßíáêáò’. Ãéá íá åðéëÝîåéò óçìåßá, 
åíåñãïðïßçóå ôçí êÜèå ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç êÜíïíôáò êëéê ðÜíù ôçò, êáé óôç óõíÝ÷åéá 
åðßëåîå ôõ÷áßá óçìåßá ùò ðñïò ôïí Üîïíá y ìå ôçí åíôïëÞ ‘Óýíïëï óçìåßùí’ áðü ôï 
õðïìåíïý ‘Äåßãìá áðü êáìðýëç’ ôïõ ìåíïý ‘ÃñÜöçìá’. Ôé ðáñáôçñåßò ó÷åôéêÜ ìå ôç 
óõììåôñßá ôùí äýï ãñáöéêþí ðáñáóôÜóåùí; Åðáëçèåýåéò ôï ßäéï ãñáöéêÜ; Ìå ðïéï 
ìåôáó÷çìáôéóìü èá ìðïñïýóåò íá ôáõôßóåéò ôç ìéá ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ìå ôçí Üëëç; 

2. ÁðÜëåéøå áðü ôï ðáñÜèõñï ‘ÃñÜöçìá’ üëåò ôéò ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò åêôüò áðü ôçí y=2 x 

(åðéëÝãïíôáò ôéò êáôÜëëçëåò åíôïëÝò áðü ôï ìåíïý ‘Åðåîåñãáóßá’). ¸ðåéôá ó÷çìÜôéóå ôéò 
ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ôùí óõíáñôÞóåùí y=3x, y=4 x êáé y=5 x åéóáãÜãïíôáò ôïõò 
áíôßóôïé÷ïõò ôýðïõò. Ôé ðáñáôçñåßò ó÷åôéêÜ ìå ôçí êëßóç ôùí êáìðõëþí; 

3. Íá ìåôáêéíÞóåéò ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò y=2 x êáôÜ 2 ìïíÜäåò ðñïò ôá ðÜíù óôïí Üîïíá 
ôùí y (åñãáëåßï ìåôáôüðéóçò). Ðïéïò èá åßíáé ôüôå ï ôýðïò ôçò; 

åéêüíá 1
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4. Íá ìåôáêéíÞóåéò ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò y=2 x êáôÜ 3 ìïíÜäåò äåîéÜ óôïí Üîïíá ôùí x. 
Ðïéïò èá åßíáé ôüôå ï ôýðïò ôçò;

5. Íá êÜíåéò óôï ôåôñÜäéü óïõ ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò y=2x-3+2. ÅðáëÞèåõóå ôï ó÷Þìá 
óïõ óôï ðáñÜèõñï ‘ÃñÜöçìá’. Ðïéïõò ìåôáó÷çìáôéóìïýò èá Ýêáíåò óôçí y=2 x, ãéá íá 
ôáõôéóôåß ìå ôçí y=2 x-3+2; Åðßëåîå ôï êáôÜëëçëï åñãáëåßï áðü ôçí åñãáëåéïèÞêç ôïõ 
ðáñáèýñïõ ‘ÃñÜöçìá’ åíåñãïðïßçóÝ ôï üóåò öïñÝò ÷ñåéáóôåß. 

Â´ ìÝñïò
1. ÊáèÜñéóå ôï ðáñÜèõñï ‘ÃñÜöçìá’ ìå ôéò êáôÜëëçëåò åíôïëÝò áðü ôï ìåíïý ‘Åðåîåñãáóßá’. 

Ó÷çìÜôéóå ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò y=2 x êáé âñåò ôç óõììåôñéêÞ ôçò ùò ðñïò 
ôç äé÷ïôüìï ôùí áîüíùí ìå ôç ÷ñÞóç ôïõ åñãáëåßïõ óõììåôñßáò. Ðïéá óõíÜñôçóç íïìßæåéò üôé 
åßíáé; Ôé ó÷Ýóç Ý÷ïõí ïé äýï óõíáñôÞóåéò; Ãéá íá âïçèçèåßò, åíåñãïðïßçóå ôï åéêïíßäéï äåßêôç 
óçìåßïõ, ôï ïðïßï äåß÷íåé ôéò óõíôåôáãìÝíåò ôùí óçìåßùí ôçò ãñáöéêÞò ðáñÜóôáóçò, åðßëåîå 
ìåñéêÜ óçìåßá êáé áðü ôéò äõï ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò, óôåßëå ôá óôï ðáñÜèõñï ‘Ðßíáêáò’ êáé 
âñåò ôé ó÷Ýóç Ý÷ïõí. Ðïéá åßíáé ç ó÷Ýóç ôïõò ùò ðñïò ôç ìïíïôïíßá;

2. Ìå ôï  åñãáëåßï ìåôáôüðéóçò, ìåôáêßíçóå ôç íÝá óõíÜñôçóç êáôÜ 3 ìïíÜäåò äåîéÜ óôïí Üîïíá 
ôùí x. Ðþò èá ìåôáâëçèåß ï ôýðïò ôçò; 

3. Ìå ôï  åñãáëåßï ìåôáôüðéóçò, ìåôáêßíçóå ôç óõíÜñôçóç áõôÞ êáôÜ 2 ìïíÜäåò óôïí Üîïíá ôùí 
y ðñïò ôá ðÜíù. Ôé íïìßæåéò üôé èá áëëÜîåé óôïí ôýðï ôçò;
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