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6.1 Ποςά με ςταθερό γινόμενο  

Προςπακοφμε να υπολογίςουμε τουσ διαφορετικοφσ ςυνδυαςμοφσ χρόνου-

ταχφτθτασ ϊςτε να καλφψουμε μια απόςταςθ 30 Km όταν θ ταχφτθτά μασ είναι 

ςτακερι.  

α) Συμπλθρϊνουμε τον πίνακα 

 

 

 

 

β) Κάνουμε τθ γραφικι παράςταςθ 

χρόνου-ταχφτθτασ αφοφ 

τοποκετιςουμε τα ςθμεία ςτο 

πλζγμα.  

 

 γ) Ποιά ςχζςθ ςυνδζει τα τρία μεγζκθ 

t,υ, s; 

 

s=______  ή   υ=______ 

 

δ) Δφο μεγζκθ που ζχουν ςτακερό 

γινόμενο ονομάηονται _________________    

 

 

 

 

Χρόνοσ t 1 2 5 6 10 15 30 

Ταχφτητα υ 30       

Απόςταςη  s 30 30 30 30 30 30 30 
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ΠΜΑ Βϋ Γυμναςίου 

 
Α17. Προςδιορίηουν τθ ςχζςθ 

που ςυνδζει δυο 
αντιςτρόφωσ ανάλογα 
ποςά.  

Α18. Διερευνοφν τθ 
ςυνάρτθςθ y = α/x και τθ 
γραφικι τθσ παράςταςθ.  

Α19. Επιλφουν προβλιματα 
αντιςτρόφωσ ανάλογων 
ποςϊν χρθςιμοποιϊντασ 
διάφορεσ 
αναπαραςτάςεισ τθσ 
ςυνάρτθςθσ y=α/x.  

 

 

 

Μικροπείραμα από εμπλουτιςμζνα ςχολικά 

βιβλία 

http://photodentro.edu.gr/photodentro/a_

gym_kefa6_6_drastiriotita3_pidx007863/ke

fa6_6_drastiriotita3.zip  

 

 

 

 

http://photodentro.edu.gr/photodentro/a_gym_kefa6_6_drastiriotita3_pidx007863/kefa6_6_drastiriotita3.zip
http://photodentro.edu.gr/photodentro/a_gym_kefa6_6_drastiriotita3_pidx007863/kefa6_6_drastiriotita3.zip
http://photodentro.edu.gr/photodentro/a_gym_kefa6_6_drastiriotita3_pidx007863/kefa6_6_drastiriotita3.zip
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6.2 Ποςά αντιςτρόφωσ ανάλογα 

i) Συμπλθρϊνουμε τον πίνακα ϊςτε τα ποςά χ και ψ να είναι 

αντιςτρόφωσ ανάλογα 

 

ii) Τα παρακάτω ποςά είναι ανάλογα ι αντιςτρόφωσ ανάλογα; 

α) _________________                        β)  __________________                          γ)  _______________      

 

 

 

6.3  Πραγματικοί αριθμοί με ςταθερό γινόμενο 

 

Δφο αρικμοί χ και ψ ζχουν γινόμενο 6. Άρα χψ=_____   ι 

αλλιϊσ ψ=_______ 

α) Να ςυμπλθρϊςουμε τον πίνακα και να κάνουμε τθ 

γραφικι παράςταςθ τθσ υπερβολισ 

 

 

 

β) Από τθ γραφικι παράςταςθ να εκτιμθκοφν:  

Αν  το ψ είναι 4 τότε το χ είναι : 

 

Αν το χ είναι –1,5 το ψ είναι:  

 

 

 
 

χ 1 1,5 2 3 4 6 12 

ψ 12       

χ 4 2 2,5 

ψ 5 10 8 

χ 2 5 8 

ψ 4 10 16 

χ 3 2 1 

ψ 5/3 5/2 5 

χ -6 -3 -2 -1 1 2 3 6 

ψ         

Συμπεράςματα 

1. Αν τα ποςά χ και ψ είναι αντιςτρόφωσ ανάλογα τότε χψ=α ι αλλιϊσ ψ=____ Η  γραφικι παράςταςθ αυτισ τθσ 

ςυνάρτθςθσ ονομάηεται υπερβολή. 

2. Η γραφικι τθσ παράςταςθ αποτελείται από δφο ςκζλθ τα οποία πλθςιάηουν ςυνεχϊσ, χωρίσ όμωσ ποτζ να 

τζμνουν τουσ άξονεσ χϋχ και ψϋψ 
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6.4 Κάνοντασ τη γραφική παράςταςη μιασ υπερβολήσ 

Να κάνουμε ςτο ίδιο ςφςτθμα αξόνων τθ γραφικι παράςταςθ 

δφο υπερβολϊν.  Αφοφ πλζον γνωρίηουμε τθ μορφι αυτϊν των 

ςυναρτιςεων μποροφμε να βρίςκουμε 4 ςθμεία, δφο ςε κάκε 

ςκζλοσ τθσ υπερβολισ 

α) 
3




      

 

 

β) 
2




   

 

6.5 Βρίςκοντασ τον τφπο από τη γραφική παράςταςη 

i) Δίνεται θ διπλανι γραφικι παράςταςθ μιασ 

υπερβολισ 

Παρατθροφμε ότι κάποια από τα  ςθμεία  που περνάει 

είναι: 

(____,____), (____,____), (____,____) 

 

Ξζρουμε ότι ο τφποσ τθσ υπερβολισ είναι ο ψ=α/χ,  άρα 

αν χρθςιμοποιιςουμε ζνα από τα ςθμεία που βρικαμε 

πριν, μποροφμε να βροφμε το α.  

 

ii) Από τθ γραφικι παράςταςθ να βροφμε τον τφπο τθσ υπερβολισ (Προςοχι: Ιςχφει ότι  α= ____ ) 

α)     ψ=                            β) ψ=                                        γ) ψ=     

   

                                            

 

 

 

χ     

ψ     

χ     

ψ     
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6.6 Ο ρόλοσ του α ςτην ψ=α/χ 

Ανοίγουμε το παραπάνω μικροπείραμα. 

Παρατθροφμε τθ γραφικι παράςταςθ κακϊσ μεταβάλλουμε τισ τιμζσ του α και ςυμπλθρϊνουμε τα κενά: 

 Αν α>0 η γραφική παράςταςη βρίςκεται ςτο _____ και _____ τεταρτημόριο. 

 Όςο το χ μεγαλϊνει μζχρι το 0, το ψ __________ (μικραίνει-μεγαλϊνει), άρα η ςυνάρτηςη είναι γν. 

_________ (αφξουςα-φκίνουςα), ενϊ όςο το χ μεγαλϊνει από το 0 και πάνω, το ψ __________ (μικραίνει-

μεγαλϊνει) άρα η ςυνάρτηςη είναι γν. _________ (αφξουςα-φκίνουςα). 

 

 Αν α<0 η γραφική παράςταςη βρίςκεται ςτο _____ και _____ τεταρτημόριο. 

 Όςο το χ μεγαλϊνει μζχρι το 0, το ψ __________ (μικραίνει-μεγαλϊνει), άρα η ςυνάρτηςη είναι γν. 

_________ (αφξουςα-φκίνουςα), ενϊ όςο το χ μεγαλϊνει από το 0 και πάνω, το ψ __________ (μικραίνει-

μεγαλϊνει) άρα η ςυνάρτηςη είναι γν. _________ (αφξουςα-φκίνουςα). 

6.7 Οι ςυμμετρίεσ τησ ψ=α/χ 

Ανοίγουμε το μικροπείραμα από τα εμπλουτιςμζνα ςχολικά βιβλία:  

http://photodentro.edu.gr/photodentro/b_gym_kefa3_5_efarmogi_1_pidx007983/kefa3_5_efarmogi_1.ggb  

Μετακινϊντασ το ςθμείο Α ςτθ γραφικι παράςταςθ τθσ 

y=α/χ , μετακινοφνται και τα ςθμεία: 

Β: το ςυμμετρικό του Α προσ τον άξονα των χϋχ 

Γ: το ςυμμετρικό του Α ωσ προσ τον άξονα των ψϋψ 

Δ: το ςυμμετρικό του Α ωσ προσ τθν αρχι των αξόνων. 

α) Ποια είναι θ ςυμμετρικι καμπφλθ τθσ y=6/χ ωσ προσ 

τθν αρχι των αξόνων; 

β) Ποια είναι θ ςυμμετρικι καμπφλθ τθσ y=6/χ ωσ προσ 

τον άξονα των χϋχ; 

γ) Ποια είναι θ ςυμμετρικι καμπφλθ τθσ y=6/χ ωσ προσ 

τον άξονα των ψϋψ; 

 

Μικροπείραμα από εμπλουτιςμζνα ςχολικά βιβλία 

http://photodentro.edu.gr/photodentro/b_gym_kefa3_5_drastiriotita_2_pidx007982/kefa3_5_drastiriotita_2.ggb  

 

 

 

 

 

 

 

Μικροπείραμα από εμπλουτιςμζνα ςχολικά 

βιβλία 

http://photodentro.edu.gr/photodentro/b_gym

_kefa3_5_askisi_2_pidx007979/kefa3_5_askisi_

2.ggb  

   

 

 

http://photodentro.edu.gr/photodentro/b_gym_kefa3_5_efarmogi_1_pidx007983/kefa3_5_efarmogi_1.ggb
http://photodentro.edu.gr/photodentro/b_gym_kefa3_5_drastiriotita_2_pidx007982/kefa3_5_drastiriotita_2.ggb
http://photodentro.edu.gr/photodentro/b_gym_kefa3_5_askisi_2_pidx007979/kefa3_5_askisi_2.ggb
http://photodentro.edu.gr/photodentro/b_gym_kefa3_5_askisi_2_pidx007979/kefa3_5_askisi_2.ggb
http://photodentro.edu.gr/photodentro/b_gym_kefa3_5_askisi_2_pidx007979/kefa3_5_askisi_2.ggb

