DOYANO EPTAZIAZ

Aloonueiwta oTtoeia Tplywvou
Avolfte To apyeio Tou Aoylopikol Geogebra «Aloonueiwta otolyeia tptywvou_ver.1.ggb» amo tnv emibAveELd Epyaciag
tou H/Y kot ekteAéote, oUUDWVO LE TIC TTAPAKATW 08nyieg, OAEG TIC ApaoTtnPLOTNTEG TOU (1 —6).
Apoaotnpiotnta 1 : Avaueoot tptywvou
EmiAé€te To KouTi «1" ApacTnPLOTNTA» KOl EV CUVEXELQ KATA OELPA TOL KOUTLA: « MEoO TAEUPWVY,
«Alapecog AM», «Altapeocog BN» kat «Altdpeoog MN=». Tu mopatnpelts;

EmuBeBaiwote tnv mapatpnon oag, EMAEYOVTAG TO KOUTL «BapUkevtpo G».

Epwtnon 1: Nwg ovopaletal To KOWO onUeio TOUNG TwV TPLWV dtapéowyv; I

Anoem\eSTe KATA QVTIOTPOPN OELPA OAX TOL TIPONYOUREVA KOUTLA OTIWG KAl TO KOUTL «1" Apactnplotntan.

Apaotnplotnta 2 : ALYoTéuoL TPLYWVOU
EmAé€te To KouTi «2" ApaoTnPLOTNTO» KL EV CUVEXELQ KATA OELPA TOL KOUTLA: «TWVIEGY,
«Ayotopocg AA», « Axotopog BE» kot « Atyotopog 'Z». TL mapotnpeite;

EruBefaiwwote TV mapatipnon oag, emléyovtag to kouti «Eykevpo K».

Epwtnon 2: Nwg ovopaletol To KOO onUeio TOUNAG TwV TPLWV dixotépwyv; I

ATIOETUEETE KATA QVTIOTPOPN OELPA ONAL TOL TIPONYOULEVA KOUTLA OTIWGE KOlL TO KOUTL «2" Apactnplotnta.

Apaotnpotnta 3 : Yot tpywvou
ErtAé€te To KouTl «3" ApaoTnPLOTNTOY KOL EV CUVEXELO KATA OELPA T KOUTLA: «Ixvn v wv»,
«YPog ua», «YPog us» kot «YPog ur». TL TapaTNPELTE;

EruBePfaiwote TNV mapatipnon oag, EMAEyovtag to kouti «OpBokevtpo H».

Epwtnon 3: Nwg ovopaletal To KOWwo onueio Toung Twv tpuwv vpwyv; I

ATIOETUEETE KATA QVTIOTPOPN OELPA ONAL TOL TIPONYOULEVA KOUTLA OTIWGE KOlL TO KOUTL «3" Apactnplotnta».

Apoaotnpiotnta 4 : Meookdad<tot tptywvou
ErAé€te To KouTlL «4" ApaoTNPLOTNTOY KOL EV CUVEXELO KATA OELPA TOL KOUTLAL:
«MeookaBetog BI'», «MeookdaBetog AlN» kat «MeookdBetog AB». TL mapatnpeite;

EmuBeBaiwote tnv mapatpnon oag, EMAEYoVTaG To KOuTi «Mepikevipo Mex».

Epwtnon 4: Mwg ovouAleTaL TO KOWO ONUELD TOUNAG TWV TPWV pecoka®étwy; I

ATIOETUEETE KATA QVTIOTPOPN OELPA ONAL TOL TIDONYOULEVA KOUTLA OTIWGE KOlL TO KOUTL «4" Apaotnplotnta».

Apoaotnpiotnta 5 : Aétoonueiwtol kUkAot tptywvou
BApa 1° : Eyyeypapupuévos KUKAOG
ErAé€te 1o KOUTL «5" ApaoTnpLoTNTA» KoL EV CUVEXELA TO KOUTL: «EyyeypapeéVOG KUKAOGY.
TLnapatnpeite;

Opwopog 1: Eyyeypauuévog ovopaletal o KUkKhogmov

ErmAé€te €metta to kouti «Eykevipo K». TL mapatnpelts;

Napatripnon 11: To KEVIPO TOU €yyeypapéVOU KUKAOU Tou ABTI, eivatto i I

TLapatnpEeLTaL yLa TNV aKTVa TOU EYYEYPARUEVOU KUKAOU TOU Tplywvou ABT;

Katcapnc I. Hiiag

cer. 1 ano 4 y
MoOnpotikog , MSc



AnoemAé€te mpwTta to kouti «Eykevtpo K» kal ev ouvexeia To KOUTL «EyyeypapLEVOG KUKAOG».

BApa 2° : Meptysypapupuévos KUKAOG
EruAé€te to kouTl «Meplyeypapiévog KUKAOG». TL TapATNPELTE;

Oplopog 2: [lepiysypappévog ovopaletat o kokhogmov |

ErmuAé€te emelta 1o KouTl «Mepikevtpo Mex». TL mapatnpeite;

Napatipnon 21: To KEVIPO TOU MEPLYEYPAUUEVOU KUKAOU TOU ABI, elvatto . I

TLmapatnpeltal yla TNV oKTiva Tou TEPLYEYPAUUEVOU KUKAOU TOU Tplywvou ABT;

Napatipnon 22: H aktiva Tou epLyeypaéEVOU KUKAOU Tou ABI, ival

AmoemAEé€Te MPWTA TO KOUTL «Mepikevtpo Me» KoL v ouvexeia To KouTi «Meplyeypappévog KUKAOGY.

BApa 3° : Mapeyysypaupuévos KUKAog
EruAé€te To kouTl «MapeyyeypaAUUEVOG KUKAOG lo». TL TapaTnpELTE;

Opwopog 3: Mapeyyeypapugvog ovopdletat o kUkhogmov |

ErAé€te emelta 1o KOUTL «MapAKeVTIpO lg». TL TapaTNPELTE;

Napatripnon 31: To KEVTPO TOU MAPEYYEYPAUUEVOU KUKAOU | TOU ABI, €lvatto i I

TLapatnpELTaL yLa TNV AKTLVA TOU TIOPEYYEYPAUUEVOU KUKAOU lq TOU TpLywvou ABT;

Napatipnon 32: H aktiva Tou opeyyeypapupévou kKUkou |, Tou ABT, etvor |

& NG 3" EoWTEPLKNAG YwVviag VOGS TPLYWVOU.

OpLopog 4: lMopakevtpo oVOUAIETAL TO CNUELO TOUNG TWV SIXOTOUWY TWV 2 EEWTEPLKWV YWVLWV |

EnavaldBete emiAéyovtag Ta KouTtld: «Mapeyyeypaplévos KUKAOG Ig» Kot «Mapdkevpo Ig».
Opolwg, emAé€Te Ta KouTLA: «MNopeyyeyPAPUEVOG KUKAOG |y» Kot «MapAaKkevTpo Iy».
Moool elval oL mopeyyeypaUEVOL KUKAOL EVOC TPLYWVOU;

Napatipnon 4: Ol mapeyyeypOoUEVOL KUKAOL EVOC TPLYWVOU lval

ATIOETUEETE KATA QVTIOTPOPN OELPA ONAL TOL TIPONYOULEVA KOUTLA OTIWGE KOlL TO KOUTL «5" Apaotnplotnta».

Apaotnpidtnta 6 : Eudsia & kUkAog tou Euler
BApa 1° : Evdeia tou Euler
ErmAé€te To KouTL «6" ApaoTnpLOTNTO» KoL €V CUVEXELA TO KouTL: «Znueia euBeiag Euler (3)».
Enetta emAESTE KOTA OELPA T KOUTLA: «BapUkevtpo G», «OpBokevtpo H», «Mepikevipo Me».
TLumoBetete OtTL unopel va cupPaivel yia ta tpia (3) avtd onpeia;

YnoOeon 1: Ta tpia (3) onueia: Bapukevtpo, OpOokevtpo & MNepikevipo i I

EruBeBaiwote tnv unoBeor) oag emAéyovtag To Kouti «EuBeia Euler».

OpLoMOG 5:
Eudcia Euler ovopaletal n euBeia mou Stépxetal anod 1o: Bapukevipo, Opbokevtpo & Mepikevipo.

IxO0Awo 1:  H eudsia Euler ovopaletal KL aAAlwG evdsia Twv 3 onueiwv. I

ATOETUAELETE KATO OELPC TAL KOUTLA:
«Baplkevtpo G», «OpBokevtpo H», «Mepikevpo Me», «Znueia euBsiag Euler (3)» & «EuBeia Euler».
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BApa 2° : KukAog tou Euler

ErAé€te To Kouti: «Znueia kUKAou Euler (9)».

Emetta eTUAEETE KATA OELPA TA KOUTLA: «MEoa mAeupwv», «Ixvn uPpwvr», «Méoa HA, HB, HIM».
TLumnoBEtete OTL unopel va cupPaivel ya ta evvid (9) autd onueia;

YnoOeon 2: Ta evvia (9) onueia: Méoa mAevpwy, Tyvn upwv & Méca HA, HB, HI . I
EruBePfaiwote TNV unobeor| oag emAéyovtag 1o kouti «KUKAog Euler».
OpLopog 6: KukAog Euler ovopdletal o KUKAOG TTou SLEPXETAL Ao Ta £ENG evvLa (9) onuela:

péoa mAeupwy, ixvn vPwv & péoa twv HA, HB, HI, 6rtou H to opBokevTpo TpLywvou.
IXOA0 2:: O kukAog Euler ovopddetal kL 0AALWG KUKAOG TwV 9 onueiwv. I

Mou ouykekpLUEva BplokeTal To KEVTPO Tou KUKAOU Euler;

IXOALO 22:  TOKEVIPO TOU KUKAOU EUler e . I

AmoeTUAEETE KATO OELPC OAQL TA TIPONYOULEVA KOUTLA.
(AnA.: «Méoa mAeupwv», «Ixvn uPpwvy, «Meoa HA, HB, HI», «Znueia kOkAou Euler (9)»,
«KUkAog Euler» 0mwg kat to kouti «6" Apaotnplotntan).

Epwtnon Atepgbvnong 1

EmAé€te To Kouti «1" ApaoTtneLOTNTA» KAl EV CUVEXELQ KATA OELPA TOL KOUTLA:
«Méoa mAeupwv», «Aldpecog AM», «Alapuecog BN», «Aldpeoog M=» kal «Bapukevtpo G».
Metakiviote Thv Kopudn A tou Tplywvou ABT kal mapatnpnote Tig cupBaivel pe to Bapukevtpo G.
To Bapukevtpo G sivat:

A. TAvto EcWTEPLKO onpelo Tou TpLywvou ABT.

B. mavta e€wteplko onpeio Tou Tplywvou ABT.

l. mavta onpeio Tou Tplywvou ABT.

A. KAmoleg PoPEC EOWTEPLKO, KATIOLEG EEWTEPLKO KOl KATIOLEG ONLELO TOU TpLlywvou ABT.
AmnoemAé€Te OAQ TA TTPONYOUEVA KOUTLA OTTWG KOIL TO KOUTL « 1" Apaotnplotnton.

Epwtnon Atepelivnong 2
ErAé€te 1o KouTi «2" ApacTneLOTNTA» KAl EV CUVEXELQ KATA CELPA TOL KOUTLA:
«Axotopocg AA», «Alxotopog BE», « Axotopog MZ» kat «Eykevtpo K».
Metakiviote tnv kopudn A tou Tplywvou ABI kat mapatnpriote tig cupPaivel pe to Eykevrpo K.
To Eykevtpo K givat:
A. TAVTO ECWTEPLKO ONUELO TOU TPLywvou ABI.
B. mavta e§wteptko onpeio Tou tplywvou ABT.
I mavta onueio Tou Tplywvou ABT.
A. KAmoleg PoPEC EOWTEPLKO, KATIOLEG EEWTEPLKO KOl KATIOLEG ONLELO TOU TPLywvou ABT.
AmoemAé€Te OAQ TA TTPONYOUUEVA KOUTLA OTTWG KOIL TO KOUTL «2" Apaotnplotnto.

Epwtnon Atepgbvnong 3
A. ETt\é€te To KouTi «3" ApaoTneLOTNTA» KAl EV CUVEXELD KOTA OELPA TAL KOUTLAL:

«Ixvn upwvy», «YPocg uay, «YPog ue», «YPog ur» kot «OpBOKevTpo H».

Metakivnote Thv Kopudn A tou Tplywvou ABT kal mapatnpnote Tig cupBaivel pe to OpBokevtpo H.

To OpBokevtpo H sivat:
A. Tavto EcWTEPLKO onpeio Tou TpLywvou ABT.
B. mavta e§wtepiko onpeio Tou tplywvou ABI.
I mavta onueio Tou Tptywvou ABT.
A. xanoleg opEG ECWTEPLKO, KATIOLEG EEWTEPLKO KAl KATIOLEG onpelo Tou Tplywvou ABI.
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B. Na avtiotolyioste og kaBe tpiywvo ABI tng ZTAANG A uia povo B6€on tou OpBokevtpou tnc ZTRANG B.

JtAAn A JtAAn B
(Tpiywvo ABI) (@€on Tou OpBOKEVTPOUL TOU TPLywvou ABI) MINAKAS II
a). ofuywvio 1). ECWTEPLKO ONUELO TOU TPLYWVOU a).
B). opBoywvio 2). e€wTeEPLKO ONUELO TOU TPLYWVOU B).
V). apBAuvywvio 3). onuelo «eEmAavw» OTo TPLywvo Y).

I Na emAEEETE TO YPAUMA TTOU QVTILOTOLXEL OTN OCWOTH ATAVTNON YLOL TO EMOUEVO UTIOEPWTN AL
To OpBokevipo H evog opBoywviou tplywvou ABI (A=90°), cupminTeL e TNV Kopudn:
A A B.B r.r
AmoemAéETe OAa TA TPONYOUEVA KOUTLA OTtWwG Kal To KOUTi «3" Apaotnplotntoy.

Epwtnon Alepelvnong 4
A. EmuAé€te To KouTi «4" ApaotneLoTNTA» KAl EV CUVEXELD KOTA CELPA TAL KOUTLAL:

«MeookaBetog BMN», «MeookaBetog Al», «MeookaBetog AB» kat «Mepikevtpo Me».

Metakiviote tnv kopudn A tou Tplywvou ABT kat mapatnpriote Tig cupPaivel pe to MNepikevipo M.

To Nepikevrpo Mg eivat:
A. mAavto EcWTEPLKO onpeio Tou TpLywvou ABT.
B. mavta e€wteplko onpeio Tou Tplywvou ABT.
l. mavta onpeio tou Tplywvou ABT.
A. KAmoleg PoPEC EOWTEPLKO, KATIOLEG EEWTEPLKO KOl KATIOLEG ONLELO TOU TpLywvou ABT.

B. Na avtiotolyioete og kABe tpiywvo ABI tng ZTAANG A Lia uovo B€on tou Mepikevrpou tng ZTAANG B.

JtAAn A JtHAn B
(Tpiywvo ABI) (@€on Tou Nepikevipou tou Tptywvou ABI) MINAKAZ II
a). ofuywvio 1). ECWTEPLKO ONUELO TOU TPLYWVOU a).
B). opBoywvio 2). e€wTePLKO ONUELO TOU TPLYWVOU B).
V). apBAvywvio 3). onuelo «emAavw» OTO TPlywvo v).

I No eTAEEETE TO YPAUO TTOU QVTLOTOLXEL OTN CWOTK AIAVTNON YO TO EMOUEVO UTTOEPWTNHLOL:
To Nepikevrpo Me evog opBoywviou tptywvou ABI (A=90°), cUMTITTEL e TO HECO TNC MAEUPAC:
A. AB B. Bl r.TA
AmoemAé€TE OAa TA TPONYOUEVA KOUTLA OTtWG Kal TO KOUTL «4" Apaotnplotntoy.

Acknon 5
Na avtiotolyioete o€ kaBe Znueio evog tplywvou ABI tng ZTAANG A Evav povo Oplopod tng ZTRANnG B.
ZtAAn A ZtnAn B
(Znueio) (OpLopndg) NINAKAS I1
a). Bapukevtpo |1). Znueio Toung 3 Stxotopwy. ).
B). Mepikevtpo |2). Inueio TopAg 1 EoWTEPLIKAG Kat 2 AmévavTL EEWTEPLKWY Sixotouwv. || B).
y). OpBdkevtpo |3). Znueio TOpNG 3 HECOKAOETWV. y).
). Eykevtpo 4). Znueio Topng 3 SlapEcwv. 0).
€). Napdakevtpo |5). Znueio Toung 3 upwv. €).
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